
Bevezetés 

 

A matematika tanulása feladatokon keresztül történik. Azt, hogy mikor és milyen feladatok 

kerülnek, kerüljenek αbevetésreέ ǎȊłƳƻǎ ǘŞƴȅŜȊǃ ōŜŦƻƭȅłǎƻƭƧŀΣ ŀȊƻƴōŀƴ ŀƭŀǇǾŜǘǃŜƴ ŦƻƴǘƻǎΣ 

hogy ehhez ŀ ǘŀƴłǊƻƪ ƳŜƎŦŜƭŜƭǃ ŦŜƭŀŘŀǘƪǳƭǘǵǊłǾŀƭ ǊŜƴŘŜƭƪŜȊȊŜƴŜƪΦ 9Ȋ ƴŜƳŎǎŀƪ ŀȊǘ ƧŜƭŜƴǘƛΣ 

ƘƻƎȅ ƳƛƴŘŜƴ ǘŞƳłƘƻȊ ƳŜƎŦŜƭŜƭǃ ƳŜƴƴȅƛǎŞƎǼ Şǎ ƳƛƴǃǎŞƎǼ αŦŜƭŀŘŀǘƪŞǎȊƭŜǘǸƪέ legyen, és 

ŜȊŜƪŜǘ ŀƭƪŀƭƳŀǎŀƴ ŦŜƭ ƛǎ ǘǳŘƧłƪ ƘŀǎȊƴłƭƴƛΣ ƘŀƴŜƳ ŀȊǘ ƛǎΣ ƘƻƎȅ ŜȊŜƪŜǘ ŀ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪŀǘ αƪŜȊŜƭƴƛέ ƛǎ 

tudják. Például tudjanak feladatokat ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ǎȊŜmpontok szerinti csoportosítani, 

rendezni, de képesek legyenek feladatokat akár át is alakítani.  

A matematikaoktatásban a tanári feladatkultúra átalakulóban van, a helyes eredményre 

jutás, a hibátlan feladatmegoldás továbbra is fontos célok, de emellett egyre nagyobb 

hangsúlyt kap annak a folyamatnak is a figyelembe vétele, amely megoldáshoz, 

eredményhez vezet. Ennek vizsgálata, tudatosítása, - a kognitív pszichológia eszközeit is 

segítségül hívva -, támogatja a feladatmegoldás sikerességét és olyan kompetenciák 

kialakulását/fejlesztését, amelyek további problémák megoldását is támogatják.  

! ŦŜƭŀŘŀǘƪŞǎȊƭŜǘōǃƭ ƴŜƳ ƘƛłƴȅƻȊƘŀǘƴŀƪ ƻƭȅŀƴ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪΣ ŀƳŜƭȅŜƪ ǎƻƪǊŞǘǼŜƴ ŦŜƭƘŀǎȊƴłƭƘŀǘƽƪ, 

alakíthatók és amelyek megoldása során a matematikai kompetenciákon kívül számos más 

ƪƻƳǇŜǘŜƴŎƛŀ ƛǎ ŦŜƧƭǃŘƛƪ. 

!Ȋ ƛǎƪƻƭłōŀƴ ŀƭƪŀƭƳŀȊłǎǊŀ ƪŜǊǸƭǃ ǾŀƭƽǎłƎƪǀȊŜƭƛ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ŀ ƘƝŘ ǎȊŜǊŜǇŞǘ ǘǀƭǘƛƪ ōŜ ŀ ǾŀƭƽǎłƎƻǎ 

ƘŜƭȅȊŜǘŜƪΣ ǇǊƻōƭŞƳłƪ Şǎ ŀ όƳŜƎƻƭŘłǎƘƻȊ ǎȊǸƪǎŞƎŜǎύ ƳłǊ ƳŜƎƭŜǾǃ  ŀōǎȊǘǊŀƪǘ ƛǎƳŜǊŜǘek 

között.  

Azok a valósnak mondott szituációk, amelyekkel a tanulók  dolgoznak gyakran csak közelítik 

valamilyen módon a tényleges valóságot, hiszen különben túl bonyolult, nagyon komplex 

helyzettel kellene megbirkózniuk ƝƎȅ ƛƴƪłōō αǾŀƭƽǎłƎƪǀȊŜƭƛŜƪέΦ.  

A valóságközeli feladatok körébe a továbbiakban a teljesen valós helyzeteken alapuló 

feladatokat is bevesszük. Ezzel is hangsúlyozva, hogy a különbség a kétféle feladat között 

sokszor igen csekély, különösen módszertani szempontból.  

A jegyzet célja, hogy elǎǃǎƻǊōŀƴ ŦŜƭǎǃ ǘŀƎƻȊŀǘƻƴ ƛƭƭŜǘǾŜ ƪǀȊŞǇƛǎƪƻƭłōŀƴ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪłǘ  tanító 

és ŀ ƪŞǎǃōōƛŜƪōŜƴ ǘŀƴƝǘŀƴƛ ǎȊłƴŘŞƪƻȊƽƪ ǎȊłƳłǊŀ a valóságközeli feladatokkal kapcsolatban 

módszertani ismereteket, példa és feladatanyagot adjon.  



A zárt és nyitott valóságközeli feladatokkal foglalkozó két Ŝƭǎǃ ŦŜƧŜȊŜǘōŜƴ ƴŜƳŎǎŀƪ ŀƭŀǇǾŜǘǃ 

fogalmakkal, módszertani vonatkozásokkal, lehet megismerkedni, hanem a témával 

ƪŀǇŎǎƻƭŀǘƻǎ ƴŞƘłƴȅ ƪǳǘŀǘłǎƛ ŜǊŜŘƳŞƴƴȅŜƭΣ Şǎ ŜƎȅ ǊǀǾƛŘ αƪƛǊłƴŘǳƭłǎέ ŜǊŜƧŞƛƎ ǘǀǊǘŞƴŜǘƛ 

vonatkozásokkal is. 

A beöltöztetett és valóságközeli feladatok kapcsolatával foglalkozó rész a hagyományos 

ǎȊǀǾŜƎŜǎ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪŀǘ Şǎ ŀȊ ŜȊŜƪǘǃƭ ǎƻƪǎȊƻǊ ƴŜƳ ƛǎ ŀƴƴȅƛǊŀ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ǾŀƭƽǎłƎƪǀȊŜƭƛ 

ŦŜƭŀŘŀǘƻƪŀǘ ǾƛȊǎƎłƭƧŀ ƪƛŜƳŜƭǾŜ ŜƭǘŞǊǃ ƳƽŘǎȊŜǊǘŀƴƛ ǎȊŜǊŜǇǸƪŜǘΦ 

A valóságközeli ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ƪŞǎȊƝǘŞǎŞƴŜƪ ƭŜƘŜǘǃǎŞƎŜƛ ƪǸƭǀƴ ǊŞǎȊōŜ ƪŜǊǸƭǘŜƪΣ ƘƛǎȊŜƴ ŀ Ǿŀƭƽǎ 

ǘŀǊǘŀƭƳǵ ȊłǊǘ Şǎ ƴȅƛǘƻǘǘ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ƴŜƳ ƪǸƭǀƴǸƭƴŜƪ Ŝƭ ŞƭŜǎŜƴ ŜƎȅƳłǎǘƽƭΦ 9ƭǃłƭƭƝǘłǎǳƪƘƻȊ 

nemcsak ötletes szituációk, hanem mint majd olvasható, a feladatvariáció módszere is jól 

alkalmazható. 

Végül külön fejezet tárgyalja azokat a leheǘǃǎŞƎŜƪŜǘ, amelyek segítik a valóságközeli 

feladatokkal való foglalkozást; ŜƭǎǃǎƻǊōŀƴ ŀ ǘŀƴƝǘłǎƛ órákon alkalmazható módszereket és 

néhány új technikai segítség alkalmazását. 

 Az egyes fejezetekben számos feladat található, ezek igen változatosak. Konkrét feladatok 

megoldásán kívül ez lehet például feladatkészítés-átalakítás, módszertani megjegyzés, vagy 

Ƴłǎ ǊŜŦƭŜȄƛƽ ƪŞǎȊƝǘŞǎŜΣ ŘŜ ŀƪłǊ ŀŘƻǘǘ ǘŞƳłƘƻȊ αǳǘłƴŀƻƭǾŀǎłǎέ ƛǎΦ ! ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ƎȅŀƪǊŀƴ 

többféleképpen oldhatók meg, de egy-egy lehetséges megoldás, vagy ahhoz segítség szinte 

minden esetben rendelkezésre áll. 

A jegyzet feladatanyaga változatos, de nem nehéz.  Nem volt cél kimondottan igényes 

ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀƛ ǘŀǊǘŀƭƳǵ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ōŜƳǳǘŀǘłǎŀΣ ƛƴƪłōō ŀ ǎƻƪǎȊƝƴǼǎŞƎΣ ŀ ǎƻƪŦŞƭŜ ƭŜƘŜǘǃǎŞƎ 

ŦŜƭǎƻǊŀƪƻȊǘŀǘłǎłǾŀƭ ŀ ƎƻƴŘƻƭŀǘŞōǊŜǎȊǘŞǎ ƳŀƧŘŀƴƛΣ ǎŀƧłǘ ŎŞƭƻƪƴŀƪ ƳŜƎŦŜƭŜƭǃ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ 

készítéséhez, feldolgozásához. 

Amíg az iskolai számonkérés ŜƭǎǃǎƻǊōŀƴ absztrakt ismeretek alkalmazását kívánja ŜƭǎǃǎƻǊōŀƴ 

αǘƛǎȊǘŀ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀƛέ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪōŀƴΣ nem várható gyökeres változás a gyakorlati, alkalmazásra 

képes tudás kialakításánaƪ ǘŜǊŞƴΦ IƛǎȊŜƴ ǵƎȅƳƻƴŘ αƳƛƴŜƪέΣ 

ha az iskolai tanulás-ƛǎƳŜǊŜǘŜƭǎŀƧłǘƝǘłǎ ƎȅŀƪƻǊƭŀǘƛƭŀƎ ŀ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ǾƛȊǎƎłƪƻƴ Ǿŀƭƽ ǎƛƪŜǊŜǎ 

szereplésre irányul.  

Nemcsak játék a szavakkal, hŀ ŀ αǾƛȊǎƎŀέ ƘŜƭȅŜǘǘΣ ŀƳƛ ƎȅŀƪƻǊƭŀǘƛƭŀƎ Ŏǎŀƪ ŀȊ αƛǎƪƻƭŀƛ ǘǳŘłǎέ 

ƳŞǊŞǎŞǘ ƧŜƭŜƴǘƛΣ ŀ ǘłƎŀōō ŞǊǘŜƭƳǼ ƛǎƪƻƭŀƛ Şǎ ƛǎƪƻƭłƴ ƪƝǾǸƭƛ αƳŜƎƳŞǊŜǘǘŜǘŞǎέ ƛǎ ƎȅŀƪǊŀƴ 

hallható már. Ezzel hangsúlyozódik az az igény is, hogy a tanulóknak olyan (iskolában is 

szerzett) ismeretek birtokába kell kerülniük, amelyekkel megállják helyüket az életben. Ez a 



ǘǀǊŜƪǾŞǎ ƧŜƭŜƴǘǃǎŜƴ ƳŜƎƘŀǘłǊƻȊȊŀ ŀȊ ŀƪǘǳłƭƛǎ ƳƽŘǎȊŜǊǘŀƴƛ ƪǳǘŀǘłǎƻƪŀǘ Şǎ ƪŜȊŘ ƳŜƎƧŜƭŜƴƴƛ 

ǘǀōōŜƪ ƪǀȊǀǘǘ ŀȊ ǳǘƽōōƛ ƛŘǃƪ ŀ ŦŜƭƳŞǊŞǎŜƛōŜƴ is. 

 

 

Valóságközeli zárt feladatok 

 

A tankönyvekbenΣ ŦŜƭŀŘŀǘƎȅǼƧǘŜƳŞƴȅŜƪōŜƴ ŀ ǇǊƻōƭŞƳŀŦŜƭǾŜǘǃ ƛƭƭŜǘǾŜ ƪƛŘƻƭƎƻȊƻǘǘ ǇŞƭŘłƪΣ ŀ 

gyakorló feladatok és az ismeretek elmélyítésére szánt alkalmazási feladatok között 

találkozhatunk szöveges feladatokkalΦ  9ȊŜƪƴŜƪ ŀ ƳƽŘǎȊŜǊǘŀƴƛ ǎȊŜǊŜǇŜ ƪǸƭǀƴōǀȊǃΣ ŘŜ 

általában az a közös vonásuk, hogy zártak.  

 

Fogalmak, példák 

Egy feladatot zártnak nevezünk, ha megadott kezdeti feltételek mellett keres meghatározott, 

ŜƎȅŞǊǘŜƭƳǼ ƪŞrdésekre, egyféle módon választ. Ez a meghatározás segíti annak 

megfogalmazását is, hogy egy feladatot mikor nevezünk nyitottnak. Ugyanis ha a zárt feladat 

feltételeinek valamelyike nem teljesül, akkor a feladat már nem zárt, hanem nyitott. Ha nem 

megadottak például a kezdeti feltételek, akkor ƴȅƛǘƻǘǘ ƪŜȊŘŜǘǼΣ Ƙŀ ƴŜƳ ƳŜƎƘŀǘłǊƻȊƻǘǘŀƪ 

pontosan a feltett kérdés(ek)Σ ƴȅƛǘƻǘǘ ǾŞƎǼ ŦŜƭŀŘŀǘǊƽƭ ōŜǎȊŞƭƘŜǘǸƴƪΦ  

Feladatok és problémák nyitottságának kérdését részletesebben tárgyalja Blum, (1999). 

.ƭǳƳ ōŜǎƻǊƻƭłǎłōŀƴ ŀ αŦŜƭŀŘŀǘέ ŀȊ ŜƎȅǎȊŜǊǼ ƎȅŀƪƻǊƭƽŦŜƭŀŘŀǘƻƪŀǘ ƧŜƭŜƴǘƛΣ ŀ αǇǊƻōƭŞƳŀέ ƝƎȅ 

ƴŜƳ ŦŜƭŀŘŀǘΦ bŞƳŜǘ ƴȅŜƭǾǘŜǊǸƭŜǘŜƴ ƎȅŀƪƻǊƛ ŀ αŦŜƭŀŘŀǘέ Şǎ αǇǊƻōƭŞƳŀέ ƛƭȅŜƴ ǎȊŞǘǾłƭŀǎȊǘłǎŀΣ 

nálunk a feladat általános értelemben használatos.  

Blum (1999) ŀ ƪŜȊŘŜǘƛ łƭƭŀǇƻǘōƽƭ ǾŞƎłƭƭŀǇƻǘōŀ Ƨǳǘłǎ ƪǀȊǀǘǘƛ αŦƻƭȅŀƳŀǘƻǘέ όƳŜƎƻƭŘłǎi mód) is 

figyelembe veszi annak eldöntéséhez, ƘƻƎȅ ŜƎȅ ŦŜƭŀŘŀǘ ƴȅƛǘƻǘǘƴŀƪ ǾŀƎȅ ȊłǊǘƴŀƪ ǘŜƪƛƴǘƘŜǘǃΦ 

Amennyiben ez a folyamat αǘǀōōŞǊǘŜƭƳǼέ όǘǀōōŦŞƭŜ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ƳƽŘƻƴ ƭŜƘŜǘǎŞƎŜǎ eljutni a 

végállapotba), szintén nyitott problémáról/feladatról van szó, még ha a kezdeti/  végállapot 

zárt is.  

9ȊȊŜƭ ŀ ƭŜƘŜǘǃǎŞƎƎŜƭ ƧŜƭŜƴǘǃǎŜƴ ǎȊŞƭŜǎŜŘƛƪ ŀ ƴȅƛǘƻǘǘ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ƪǀǊŜΣ ƘƛǎȊŜƴ ƝƎȅ például azok az 

ŜƎȅǎȊŜǊǼ ǎȊłƳƝǘłǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ƛǎ ƴȅƛǘƻǘǘƴŀƪ ǘŜƪƛƴǘƘŜǘǃƪΣ ŀƘƻƭ ŀ ƳǼǾŜƭŜǘǾŞƎȊŞǎ ǘǀōōŦŞƭŜƪŞǇǇŜƴ 

is történhet. Ez egyben azt is jelenti, hogy Ƙŀ ŜƎȅ ŦŜƭŀŘŀǘ ǊłƴŞȊŞǎǊŜ ȊłǊǘ ŀȊ ŜƎȅŞǊǘŜƭƳǼ 

ƪŜȊŘŜǘƛ Şǎ ǾŞƎǎǃ ŦŜƭǘŞǘŜƭŜƪ όŀ ŦŜƭŀŘŀǘ ƪŞǊŘŞǎŜύ ƳƛŀǘǘΣ több megoldási utat találva akár 



ƴȅƛǘƻǘǘł ƛǎ ǘŜƘŜǘǃΦ Ebben a fejezeǘōŜƴ ŀ αȊłǊǘέ ŜƭƴŜǾŜȊŞǎ ŜȊ ǳǘƽōōƛ ŞǊǘŜƭŜƳōŜƴ ŜǎŜǘƭŜƎ 

nyitottá  teheǘǃ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪǊŀ is vonatkozik.  

¶ Feladat 

Adjon meg legalább két példát olyan feladatra, amely látszólag zárt! 

M. 

tŞƭŘłǳƭ ƛƭȅŜƴŜƪ ŀ α{ȊłƳƻƭƧ ǸƎȅŜǎŜƴέ ǘƝǇǳǎǵ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪΣ ŀƳŜƭȅŜƪ ŜǎŜǘŞōŜƴ ƭŜƎŀƭłōō ƪŞǘ 

ƳƽŘǎȊŜǊ όŜƎȅ αǸƎȅŜǎέ Şǎ ŜƎȅ ǎȊƻƪǾłƴȅƻǎύ ƳƛƴŘƛƎ ŀŘƽŘƛƪ ŀ megoldáshoz. 

A szöveggel megadott feladatok egy része nem adott szituációban megfogalmazott feladat, 

csupán a feladat szöveggel megadott változatáról van szó. Például: 

Adj meg öt 6-tal és 4-gyel osztható számot!  

Ezeket valójában nem tekintjük szöveges feladatnak. 

A szöveges feladatokban valamilyen valós, (ahhoz közeli) vagy αvalótlanέ helyzetben kell 

felismerni a matematikai tartalmat, azaz egy matematikai modellt kell készíteni. A 

továbbiakban a valós vagy a valóshoz lényegében közeli helyzeten alapuló feladatok 

valóságközeli feladatok ςként szerepelnek. 

! ƪǀǾŜǘƪŜȊǃƪōŜƴ ƴŞƘłƴȅ ǇŞƭŘŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊƛƪ olyan tankönyvi zárt feladatra, amelyek 

valóságközeliek.  

.ƻƎƭłǊƪŀ ŜƭǃǊŜ ŎǎƻƳŀƎƻƭǘ ŦŜƭǾłƎƻǘǘŀǘ ǾŜǘǘ ŀ ōƻƭǘōŀƴΦ YƝǾłncsi volt, hogy olcsóbb lenne-e, ha a 

pultnál venné. Megnézte a címkét. Az egységár sajnos túlságosan elmosódott volt, de ennyit 

el tudott olvasni a szalámin: Tömege:0,187kg, Ára:154,1 Ft. A puƭǘƴłƭ Ŝōōǃƭ ŀ ŦŀƧǘłōƽƭ ŜƎȅ 

kilogramm 795 Ft-ba kerül. (Szerinted mire jutott?) 

6.o. TK. 55.  

A feladat a törtekkel kapcsolatos számításokhoz kapcsolódik. A mindennapi életben 

ŜƭǃŦƻǊŘǳƭƽ ƘŜƭȅȊŜǘǊǃƭ Ǿŀƴ ǎȊƽ. Gyakran érdemes utánaszámolni, hogy valamilyen 

áruféleséget nem lehet-e olcsóbban is beszerezniΣ ŜƴƴŜƪ ƭŜƘŜǘǃǎŞƎŜ ŀȊ ŜƭǘŞǊǃ ŎǎƻƳŀƎƻƭłǎƻƪΣ 

vagy gyártó cégek Ƴƛŀǘǘ ƛŘǃƴƪŞƴǘ ǳƎȅŀƴŀȊƻƴ ŀ ƘŜƭȅŜƴ ƛǎ ŀŘƻǘǘ.  

! ƘŜƭȅȊŜǘ ŀȊƻƴōŀƴ ƴŜƳ ǘŜƪƛƴǘƘŜǘǃ ǘŜƭƧŜǎŜƴ ǾŀƭƽǎƴŀƪΣ ƘƛǎȊŜƴ ŜƎȅ ǘłƧŞƪƻȊƻǘǘ ƘŀǘƻŘƛƪƻǎ ƳłǊ 

tudja, hogy a csomagolásnak külön díja van - számolás nélkül is -, és az is tény, hogy ilyen 

kalkuláció bolti keretek között , ƳŜƎŦŜƭŜƭǃ ŜǎȊƪǀȊ ƴŞƭƪǸƭ elég nehézkessé tenné a vásárlást, 

ugyanis itt kerekítés a kis árkülönbség miatt nem használható.  

! ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ tankönyvi ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ŀ ƳƛƴŘŜƴƴŀǇƛ ŞƭŜǘōŜƴ ŜƭǃŦƻǊŘǳƭƽ αƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀέ ƘŀǎȊƴłƭŀǘǊŀ 

Ƴǳǘŀǘƴŀƪ ŜƎȅǎȊŜǊǼ ǇŞƭŘłƪŀǘΦ  



A család túróscsuszát vacsorázik. Az asztalon tejfölös pohár áll. Címkéjén ez olvasható: 

Zsírtartalma 12 %. Mit jelent ez? 

6.o. TK. 66./ 152. 

Iłƴȅ ƭƛǘŜǊ ǘƛǎȊǘŀ ƴŀǊŀƴŎǎƭŞōǃƭ ƭŜƘŜǘ ƪŞǎȊƝǘŜƴƛ ŜƎȅ ƭƛǘŜǊ 

a)12%-os  b) 40%-os narancsitalt? 

6.o. TK. 68./162   

Mérd meg egy tejesdoboz méreteit! ±ŀƭƽōŀƴ м ƭƛǘŜǊ ŀȊ ǼǊǘŀǊǘŀƭƳŀΚ 

6.o. TK. 152./ 361. 

!Ȋ Ŝƭǃōōƛ feladatok is jól példázzák, hogy akár egyetlen valós téma, - amely itt az étkezés-, jól 

ƪƛƘŀǎȊƴłƭƘŀǘƽ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀƛ ŀƴȅŀƎǊŞǎȊŜƪ ǘŀƴƝǘłǎłƘƻȊΣ ŜƎȅǎȊŜǊǼ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ 

megfogalmazásához.  

¶ Feladat 

Keressen példákat tankönyvekben valóságközeli, zárt feladatokra, és gondolja meg mennyire 

valós a szituáció, milyen szerepe, helye van ezeknek a feladatoknak az oktatásban! 

Mo. 

Például rengeteg százalékszámítással kapcsolatos olyan feladat van, amely pénzzel 

kapcsolatos, mondjuk megtakarítással, de az adatok nem valósak illetve a hitelkonstrukció 

ƛǊǊŜłƭƛǎŀƴ ƭŜŜƎȅǎȊŜǊǼǎƝǘŜǘǘΦ 9ȊŜƪ ǎȊŜǊŜǇŜ ŀȊΣ ƘƻƎȅ ŜƎȅǎȊŜǊǼ ƳƻŘŜƭƭǘ ŀŘǾŀ ŀ ǎȊłƳƝǘłǎƘoz a 

ǘŀƴǳƭƽƪ ƳŜƎƛǎƳŜǊƪŜŘƧŜƴŜƪ ŀȊ ŀƭŀǇǾŜǘǃ napi ismeretekkel például a kölcsönfelvétellel 

kapcsolatban. IƭȅŜƴ ƳƻŘŜƭƭŜƪ ŀ ƪǀȊŞǇƛǎƪƻƭłōŀƴ ǘƻǾłōōŦŜƧƭŜǎȊǘƘŜǘǃk és árnyaltabb modell is 

ƪŞǎȊƝǘƘŜǘǃ ǾŀƎȅ ŜǎŜǘƭŜƎ ƪǀȊǾŜǘƭŜƴǸƭ ōŀƴƪƻƪǘƽƭ ōŜǎȊŜǊŜȊƘŜǘǃΦ 9ǊǊŜ ŞǊŘŜƳŜǎ ŦŜƭƘívni a tanulók 

figyelmét is. 

¶ Feladat 

±łƭŀǎǎȊƻƴ ŜƎȅ ƳƛƴŘŜƴƴŀǇƻƪōŀƴ ŜƭǃŦƻǊŘǳƭƽ ǘŞƳłǘΣ Şǎ ƪŞǎȊƝǘǎŜƴ ŜȊȊŜƭ ƪŀǇŎǎƻƭŀǘƻǎΣ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ 

matematikai tartalmú valóságközeli feladatokat. 

M. 

Például néhány ötlet: 

1. Színház, kultúra 

- /ǎŀƭłŘƛΣ ƻǎȊǘłƭƭȅŀƭ ǘǀǊǘŞƴǃ színházlátogatás konkrét költségei, megadott feltételek 

mellett.  

- Statisztikai adatok ábrázolása könyvolvasással, színházlátogatással kapcsolatban 

2. Reklámok 



- !Řƻǘǘ ǊŜƪƭłƳōŀƴ ǎȊŜǊŜǇƭǃ ǎȊłȊŀƭŞƪƻǎ ƪŜŘǾŜȊƳŞƴȅ Şǎ ŀ ŦŜƭǘǸƴǘŜǘŜǘǘ łǊŀƪ 

αŜƎȅŜȊǘŜǘŞǎŜέ 

- Hitelnyújtási hirŘŜǘŞǎ ŀŘŀǘŀƛōƽƭ ŀ ǾƛǎǎȊŀŦƛȊŜǘŜƴŘǃ ǀǎǎȊŜƎ ƪƛǎȊłƳƝǘłǎŀ 

- 9Ǝȅ ŀŘƻǘǘ łǊǳƘłȊƭłƴŎ ǊŜƪƭłƳǵƧǎłƎƧŀƛōŀƴ ǎȊŜǊŜǇƭǃ ŀŘƻǘǘ łǊǳŎƛƪƪŜƪ łǊŀƛƴŀƪ ƘƻǎǎȊŀōō 

távú figyelése és az áralakulás százalékos illetve grafikus megjelenítése 

3. Újságcikkek 

!Ȋ ŜƎȅƛƪ ƛƴƎȅŜƴŜǎ ŦǃǾłǊƻǎƛ ǵƧǎłƎōŀƴ ƧŜƭŜƴǘ ƳŜƎ ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ ƘƝǊ нлмп ƧǵƴƛǳǎłōŀƴΥ 

αbŀƎȅ ǎƛƪŜǊǊŜƭ ȊłǊǳƭǘ ŀ моΦ .ǊƛƴƎłȊȊ ŀ ƳǳƴƪłōŀΗ ό.ŀƳ Ηύ ƪŀƳǇłƴȅΥ  ŀ ƪǀȊŜƭ фллл 

ǊŞǎȊǘǾŜǾǃ ƳƛƴǘŜƎȅ н Ƴƛƭƭƛƽ ƪƛƭƻmétert tekert 5 hét alatt, mely a kampány 

ǘǀǊǘŞƴŜǘŞōŜƴ ŜƎȅŜŘǸƭłƭƭƽΦέ 

a) Hányszor érné körül a Földet ez a távolság? 

b)  aŜƴƴȅƛǘ ōƛŎƛƪƭƛȊŜǘǘ łǘƭŀƎƻǎŀƴ ŜƎȅ ǊŞǎȊǘǾŜǾǃΚ 

M. 

a) Körülbelül ötvenszer 

b) Körülbelül naponta 5 km-t. 

 

A mindennapokkal, a valós problémákkal a matematika oktatása során gyakorlatilag mindig 

foglalkoztak. Ennek a témának a vizsgálata hátteret és új tartalmakat is ad valós tartalmú 

feladatok mai tárgyalásához. 

Történelmi távlatok 

! ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ƪƻǊƻƪ ƛǎƪƻƭłƛōŀƴΣ ŀ ǘŀƴƝǘƻǘǘ matematika tananyagot általában összekapcsolták a 

valós élettel. Ez az igény leginkább az alsófokú oktatásban jelentkezettΣ ŘŜ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ƳƽŘƻƴ 

és mértékben minden oktatási szinten megtalálható volt. A latin, mint a tudomány nyelve 

századokon át meghatározta az oktatásΣ ŜƭǎǃǎƻǊōŀƴ ŀ ƪǀȊŞǇ Şǎ ŦŜƭǎǃŦƻƪǵ ƻƪǘŀǘłǎ nyelvét. 

Magyarországon aȊ Ŝƭǎǃ ƳŀƎȅŀǊ ƴȅŜƭǾǼ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀκǎȊłƳǘŀƴ oktatásához kapcsolható 

ƳǼǾŜƪ a 16. század táján jelentek meg, protestáns kiadásban, melyek ŀ ƪƻǊƴŀƪ ƳŜƎŦŜƭŜƭǃ 

színvonalú elemi számtankönyvek voltak, de protestáns középfokú iskolákban is használták 

ǃƪŜǘΦ 9ȊŜƪōŜƴ nemcsak a kor tankönyveinek jellegzetességeivel és a magyar korabeli 

szaknyelvvel találkozhatunk, de az akkori iskolai alkalmazásokról is valamennyire képet 

kaphatunk. Az elemi ismeretek mellett igen sok gyakorlati feladat is szerepelt bennük ( Filep, 

L. 1997  196-198) 



Maróthi György (1715-1744) 1743-ban Debrecenben megjelent, magyarul írt, ma is 

ŞƭǾŜȊƘŜǘǃ ƴȅŜƭǾŜȊŜǘǼ ƘƝǊŜǎ Ϧ!ǊƛǘƘƳŜǘƛŎŀϦ-Ƨŀ ŜƭǃǎȊŀǾłōŀƴ ƳŜƎŜƳƭƝǘƛΣ ƘƻƎȅ ƻƭȅŀƴ ŘƻƭƎƻƪǊŀ 

igyekszik könyvével megtanítani a diákokat, amelyre a gyakorlati életben szükségük van, s 

ƘƻƎȅ ŀ ǇŞƭŘłƪ ǀǎǎȊŜłƭƭƝǘłǎłƴłƭΣ ŀȊƻƪŀǘ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ǘŜǊǸƭŜǘŜƪǊǃƭ ǾłƭŀǎȊǘƻǘǘŀΣ ƘƻƎȅ ŀ Ϧtanuló 

észre vehesse mi hasznai lehessenek a Számvetés Nemeinek a közönséges életben; és 

ƳƛƪŞǇǇŜƴ ƪŜƭƭƧŜƴ ōłƴƴƛ ŀ {ȊłƳƻƪƪŀƭΣ ŀȊ ƛƭƭȅŜƴ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ŀƭƪŀƭƳŀǘƻǎǎłƎƻƪōŀƴΦϦ 

Külön rŞǎȊōŜƴ ŦƻƎƭŀƭƪƻȊƛƪ ŀ ƪƻƴƪǊŞǘ ƳǼǾŜƭŜǘŜƪƘŜȊ ƪŀǇŎǎƻƭƽŘƽ ƎȅŀƪƻǊƭŀǘƛ példák után más, a 

mindennapi életben fontos számításokkal. Ezek közé tartozik például a "Társaság regulája", 

amely azokat a számításokat mutatja be, amelyekre akkor van szükség, amikor néhány 

ƪŜǊŜǎƪŜŘǃ ǘłǊǎŀǎłƎōŀ ǘǀƳǀǊǸƭǾŜ ōƛȊƻnyos pénzt bead, s haszon vagy kár esetén ki kell 

számítŀƴƛ ŀ ǊŞǎȊǘǾŜǾǃƪ részesedését.  Külön figyelmet érdemel, hogyan számít például 

árnyékból toronymagasságot. 

"Másodszor magyarázzuk-meg még azt-is, miképen kell a' Toronynak, vagy más épületnek, 

vagy élö-fának a 'magasságát az Árnyékából meg-tudni? 

E' pedig így lehet -meg: 

aƛƪƻǊ ŀϥ bŀǇ ŦǼǘΣ ŀƪłǊƳƛƪƻǊΣ ŜƎȅ ŜƎȅŜƴŜǎ ǊǳŘŀǘΣ ǾŀƎȅ ǇłƭǘȊłǘ ŘǳƎƧ-le a' földbe, egyenesen, 

ónas sinór'mérték szerént. Ennek mérd-meg az árnyékát, hány újnyi? Mérd-meg a' páltzát 

magát-is, de tsak azt a részét, a'melly kivül van a 'földön. Továbbá azon szempillantásban 

mérd-ƳŜƎ ŀϥ¢ƻǊƻƴȅ ϥ łǊƴȅŞƪłǘ ƛǎΣ ŀϥ ƘŜƎȅƛǘǃƭ ŦƻƎǾŀ ŜƎȅŜƴŜǎŜƴ Σ ƴŜƳ ŀ ¢ƻǊƻƴȅ ϥ ǘǀǾŞƛƎΣ ƘŀƴŜƳ 

addig a' helyig, a'melly a' Torony tetejinek egyenesen alatta van; és a'hova p.o . a' viz a' 

¢ƻǊƻƴȅ ǘŜǘŜƧƛōǃƭ ƭŜ-tseppenne; melly rend szerént a' Torony belsö tágasságának a'leg-közepe 

szokott lenni. Ird le már a ' Hármas Reulában, leg-elöl a'páltza árnyékát: utánna a' páltza 

magasságát, : 3-dik helyre a' Torony' árnyékát. E' három számhoz keress 4-diket. A' leszsz a' 

Torony magasságának mértéke. ... 

NB. 1.Ha teá-vígyázz, és meg-várod ,a'mikor a' páltzának az árnyéka egyenlövé leszsz a' 

magasságával; (melly nálunk , a' nyári Hónapokban , minden nap' meg-esik dél-tájban; söt 

aratáskor még reggeli 9, és dellyesti 3 óra tájban,) ollyankor a' Torony magassága is egyenlö 

az Árnyékával: és így nem kell hozzá számvetés. 

NB.2. Ha az árnyék nem egyenes helyen esik, ezzel a' móddal nem lehet élni."  

(Maróthi,  1743,  366.-367.o.) 

A Mária Terézia által kiadott I. Ratio Educationis (1777), mely 1806-ig, a II. Ratio-ig  volt 

ŞǊǾŞƴȅōŜƴΣ ǊŞǎȊƭŜǘŜǎŜƴ ǊŜƴŘŜƭƪŜȊŜǘǘ ŀ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ƛǎƪƻƭŀǘƝǇǳǎƻƪōŀƴ Ŧƻƭȅƽ ƻƪǘŀǘłǎǊƽƭΣ ƳŜƭȅŜƪ: 



a háromféle népiskolatípus, a három évfolyamú grammatikai iskola vagy kisgimnázium, a két 

ŞǾŦƻƭȅŀƳǵ αƘǳƳłƴέ ǘłǊƎȅŀƪ ƻǎȊǘłƭȅŀΣ ŀ ƪŞǘŞǾŜǎ ŦƛƭƻȊƽŦƛŀƛ ƻǎȊǘłƭȅ ǾŀƭŀƳƛƴǘ ŀȊ ŀƪŀŘŞƳƛŀƛ Şǎ 

egyetemi képzés.  

!Ȋ ŜƭǃƝǊǘ ǘŀƴƪǀƴȅǾŜƪ segítségével látható például, hogy az alsóbb osztályokban valóban 

ǘǀǊǃŘǘŜk a gyakorlati alkalmazásokkal, de nem csak ezekben.  A matematika hasznának 

megmutatásával a filozófiai osztályokban, az elméleti órák melletti alkalmazott matematikai 

órákon (αƳŀǘƘŜǎƛǎ ŀŘaǇƭƛŎŀǘŀέύ a Ratio a geodéziának, a hidrotechnikának, az építészetnek 

αǎ Ƴłǎ ŜŦŦŞƭŞƪƴŜƪέ ǘŀƴƝǘłǎłǘ ƝǊǘŀ Ŝƭǃ (Oláhné, 1977, 75.o.).  Ez a tény is arra mutat, hogy a 

ƎȅŀƪƻǊƭŀǘƛ ǘǳŘłǎ ƪŜȊŘŜǘǘ ŦŜƭŞǊǘŞƪŜƭǃŘƴƛ ŜōōŜƴ ŀ ƪƻǊǎȊŀƪōŀƴΦ 

A kor tankönyveiben eleinte kizárólag kidolgozott példákon tanították az ifjúságot akárcsak 

Maróthi korában (vö. Kerekgedei Makó Pál tankönyvei)Σ ƪŞǎǃōō ƳŜƎƧŜƭŜƴǘŜƪ a 

tankönyvekben a gyakorlófeladatok is. Az akkoriban még ritkának számító egyik népiskolai 

használatra készült példatárōƽƭ Ǿŀƭƽ ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ ƴŞƘłƴȅ feladat, amelyekben szintén 

találkozunk gyakorlati ismeretekkel, számításokkal: 

 

Veress, 1856 Számolókönyv 101.o. 



 

Veress, 1856, 33.o. 

Az evangélikus iskolák önrendelkezésükre hivatkozva kivonták magukat a Ratio érvényességi 

ƪǀǊŞōǃƭΣ iskolánként önálló tantervvel rendelkeztek.  #ƭǘŀƭłōŀƴ ƴŜƳ Ǿƻƭǘ ŀƭŀŎǎƻƴȅŀōō ǎȊƛƴǘǼ 

ŀ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀ ǘŀƴƝǘłǎŀ ŜȊŜƪōŜƴ ŀȊ ƛǎƪƻƭłƪōŀƴΣ Ƴƛƴǘ ŀȊ łƭƭŀƳƛ ƛƴǘŞȊƳŞƴȅŜƪōŜƴΣ ǎǃǘ 

önállóságukat kihasználva gyakran válthatták tantervüket is, így új elképzeléseik 

megvalósítására, kipróbálására ƛǎ ƭŜƘŜǘǃǎŞƎǸƪ Ǿƻƭǘ. Némelyik tanterv kitér az alkalmazások 

tanítására is, mint például az 1846-ban megjelent evangélikus tanterv.  Ebben a 

dokumentumban ŀȊ αŞǊǘŜƪŜȊǾŜ ƪŞǊŘŜȊǃέ ƳƽŘǎȊŜǊǘ ǘŀǊǘƻǘǘák a legjobb tanítási módszernek, 

kiemelték az ismétlés lényeges voltát és a számtan ςmértan tanítás esetében fontosnak 

tartott ák az alkalmazások megmutatását.  (Oláhné, 283.o) 

Mivel 1847-ǘǃƭ ŀ ƪǀȊŞǇƛǎƪƻƭŀƛ ƻƪǘŀǘłǎōŀƴ ŜƭǃƝǊǘłƪ ŀ ƳŀƎȅŀǊ ƴȅŜƭǾ ƘŀǎȊƴłƭŀǘłǘΣ ŜƎȅǊŜ ǘǀōō 

olyan matematika tankönyv jelent meg amelyet idegen nyelv tudása nélkül is tanulmányozni 

lehet. A tankönyvek sorában találhatók magyarra fordítottak, például Mocznik Ferenc igen 

ŜƭǘŜǊƧŜŘǘŜƴ Şǎ ǎƻƪłƛƎ ƘŀǎȊƴłƭǘ ǘŀƴƪǀƴȅǾŜƛΣ ŘŜ ƳŀƎȅŀǊ ǎȊŜǊȊǃƪ ƳǼǾŜƛ ƛǎΦ !Ȋ ŀƭƪŀƭƳŀȊłǎƻƪ 

ǾƻƴŀǘƪƻȊłǎłōŀƴ ƪŜǊǸƭ ŜƳƭƝǘŞǎǊŜ ƴŞƘłƴȅ ǎȊŜǊȊǃ Şǎ ƳǼΣ ŘŜ természetesen a teljesség igénye 

nélkül.  

Corzan-Avendano Gábor (1827-1903) matematikus, akadémikus, középiskolai tanárként is 

ƳǼƪǀŘǀǘǘΦ aég gimnáziumi mennyiség és természettan tanárként írta az, 1865-ben kiadott, 

"Számtani példatár"-t az elemi iskolák és a középiskolák alsóbb osztályai számára. ! ǎȊŜǊȊǃ 



ǘŀƴłǊƛ ƳǳƴƪłƧŀ ǎƻǊłƴ ƎȅǼƧǘǀǘǘŜ ŀ ƪǀƴȅǾ ŦŜƭŀŘŀǘŀƛǘΦ !Ȋ Ϧ9ƭǃǎȊƽϦ-ban többek között a 

ƪǀǾŜǘƪŜȊǃǘ ƻƭǾŀǎƘŀǘƧǳƪ a gyakorlati alkalmazások tanításával kapcsolatban: 

" A mennyiségtani tételek és következtetések ƳŀƎǳƪōŀƴ ǾŞǾŜ Ŏǎŀƪ ǸǊŜǎ ŀƭŀƪȊŀǘƻƪΣ ƳŜǊǃ 

csontvázak, melyek csak akkor nyernek valódi életet, ha az életre alkalmaztatnak,-elméleti 

formák, melyeknek csak a gyakorlat ad tartalmat. ÉǊŜȊǘŞƪ ŜȊǘ ŀ ƳŜƴƴȅƛǎŞƎǘŀƴ  ƭŜƎŜƭǎǃ ƘǃǎŜƛΣ 

mint pl. Newton, Euler stb. kik ezen tudomány terén évtizedekig tartott nyomozásaik fényes 

eredményeit nem csak tisztán elméleti munkák, hanem példatárak alakjában is iparkodtak 

közleni a világgal; - érzi ezt minden mennyiségtani tanár is, kinek mindennap van alkalma 

ƳŜƎƎȅǃȊǃŘƴƛ, hogy az łƭǘŀƭŀ ŜƭǃŀŘƻǘǘ ƳŜƴƴȅƛǎŞƎǘŀƴƛ ǘŀƴǘŞǘŜƭ ǾŀƭƽŘƛƭŀƎ Ŏǎŀƪ ŀƪƪƻǊ ƳŜƎȅ łǘ ŀ 

hallgatónak, mint mondják- "vérébe", ha azt valamely tényadatra alkalmazva, s így mintegy 

megtestesülve látja."  

¶ Feladat 

Gondolja át és fogalmazza meg, mit mond a mai matematikaoktatás számára ez az idézet! 

M. 

9ƎȅǊŞǎȊǘ ǎȊƽƭ ŀȊ ŀōǎȊǘǊŀƪǘ ƛǎƳŜǊŜǘŜƪ ƎȅŀƪƻǊƭŀǘƛ ƘŀǎȊƴłǊƽƭ όαŀ ƎȅŀƪƻǊƭŀǘ ŀŘ ǘŀǊǘŀƭƳŀǘέύΣ ŘŜ ƳŞƎ 

inkább arról, hogy az absztrakt elméletekkel a tanuló nehezen bánik, ezért a gyakorlati 

példák segítsége feltétlenül szükséges a megértéshez.  

 

Corzan-Avendano Gábor a példatárbanΣ ŀ ƳŜƎƻƭŘłǎƻƪ ƳŜƭƭǃȊŞǎŞǾŜƭΣ оонт όΗύ ŦŜƭŀŘŀǘƻǘ ŀŘ 

közre. A feladatok között szerepel néhány mechanikus számítási gyakorlófeladat is, de a 

szövegesek igen változatosak témaköreiket tekintve. Számos statisztikai adat és érdekesség 

is felhasználásra került a feladatok elkészítésénél. A példatár végén táblázatok segítik a 

ǘŀƴǳƭƽƪŀǘ ŀ ǎȊǀǾŜƎōŜƴ ŜƭǃŦƻǊŘǳƭƽ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ mértékegységek, pénznemek és egyéb adatok 

közötti eligazodásbanΣ ŀƳƛ ŜōōŜƴ ŀ ƪƻǊōŀƴ ƴŜƳ ƛǎ Ǿƻƭǘ ƻƭȅŀƴ ŜƎȅǎȊŜǊǼ.  

! ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ ŦŜƭŀŘŀǘΣ ƳŜƭȅƴŜƪ ǾłƭǘƻȊŀǘŀƛ Ƴŀƛ ǘŀƴƪǀƴȅǾŜƪōŜƴ ƛǎ ŦŜƭƭŜƭƘŜǘǃƪ Ŝōōǃƭ ŀ 

példatárból való: 

Ϧ±ŀƭŀƪƛ ŀ ǾƛƭƭłƳƭłǎ ǘǸƴŜƳŞƴȅŞǘǃƭ ƪŜȊŘǾŜ ŀȊƻƴ ǇƛƭƭŀƴŀǘƛƎΣ ƳŜƭȅōŜƴ ŀ ƳŜƴƴȅŘǀǊƎŞǎǘ ƳŜƎƘŀƭƭƧŀΣ 

14 lüktetést érez üterén; ezen személynem ütere minden perczben 62-t lüktet; a hang pedig 

egy másodpercz alatt 1038 párizsi lábat halad; mily távolságban volt tehát még a zivatar?" 

(1038 párizsi láb kb. 337,35m) (Corzan-Avendano, 1965, 35.o. 3056. feladat) 



Arányi Béla pesti gimnáziumi mennyiségtan tanár 1871-ben jelentette meg ".ŜǘǼǎȊłƳǘŀƴƛ 

ǇŞƭŘłƪ ƎȅǼƧǘŜƳŞƴȅŜϦ ŎΦ ƪǀƴȅǾŞǘΣ ŀƳŜƭȅŜǘ ϦDȅƳƴłǎƛǳƳƻƪ Şǎ ǊŜłƭǘŀƴƻŘłƪ ŦŜƭǎǃōō ƻǎztályai 

számára és magánhasználat készített. Egyik feladata történelmi feljegyzésen alapul: 

"A történelem tanusítja, hogy Hiero syrakusai király egy korona készítésére 20 font 

ǎȊƛƴŀǊŀƴȅŀǘ ŀŘƻǘǘ łǘ ōƛȊƻƴȅƻǎ ŀǊŀƴȅƳǼǾŜǎƴŜƪΦ !Ȋ ŜƭƪŞǎȊƛǘŜǘǘ ƪƻǊƻƴŀ ŎǎŀƪǳƎȅŀƴ нл fontot 

ƴȅƻƳƻǘǘΤ ŀȊƻƴōŀƴ !ǊŎƘƛƳŜŘŜǎΣ ƪƻǊłƴŀƪ ƭŜƎƧŜƭŜǎō ƳŜƴƴȅƛǎŞƎǘǳŘƽǎŀ Σ ƳŜƎ ŀƪŀǊǘ ƎȅǃȊǃŘƴƛ 

ŀǊǊƽƭΣ ǾŀƭƧƻƴ ŀȊ ŀǊŀƴȅƳǼǾŜǎ ƴŜƳ ŎǎŜǊŞƭǘŜ-e ki az aranynak bizonyos részét ezüsttel. E végre 

Archimedes a koronát vizbe mártva mérlegelvén azt tapasztalá, hogy az a vizben 1  1/9 

fonttal kevesebbet nyom, holott, ha szinaranyból volt volna csak 20/19=1  1/19 fonttal 

ƪŜƭƭŜƴŜ ƪŜǾŜǎŜōōŜǘ ƴȅƻƳƴƛŀ Σ Ƴƛōǃƭ ōƛȊǘƻƴ ƪǀǾŜǘƪŜȊǘŜǘŞΣ ƘƻƎȅ ŀ ƪƻǊƻƴŀ ƴŜƳ ǎȊƛƴŀǊŀƴȅōƽƭ 

ƪŞǎȊǸƭǘ ƳǼΣ ƳƛǾŜƭ ŀȊ ƛǎƳŜǊǘ ǎȊŀōłƭȅ ǎȊŜǊƛƴǘ ŀ ǎȊƛƴŀǊŀƴȅ łƭǘŀƭłƴƻǎ ǎǳƭyának 19-dik részét, a 

szinezüst pedig 10-ik részét veszti el a vizben. Kérdés, mennyi aranyat cserélt ki az 

ŀǊŀƴȅƳǼǾŜǎ ŜȊǸǎǘǘŜƭΚ όмллΦƻΦ нроΦŦΦύ 

Ez a téma, más feldolgozásban jelent meg például a már huszadik századi Suták-féle 1927-

ben kiadott  Mennyiségtan (algebra-geometria) tankönyvben:  

αIƛŜǊƽ ǎȊƛǊŀƪǵȊŀƛ ƪƛǊłƭȅ ƪƻǊƻƴłƧŀ ŀ ƭŜǾŜƎǃōŜƴ мл ƪƎΣ ŀ ǾƝȊōŜƴ ф 355 kg volt; számítsuk ki, 

mennyi arany, valamint ezüst volt benne, ha tudjuk, hogy 19 kg arany, valamint 10 kg ezüst 

egy-egy kg-mal könnyebb a vízben. (7 494 és 2 506) 

(Suták József,  1927   77.o. 710. f.) 

A ·L· ǎȊłȊŀŘ ƪŞǎǃōōƛ ŞǾŜƛƴŜƪ ǘŀƴƪǀƴȅǾŜƛōŜ ōŜƭŜƭŀǇƻȊǾŀ łƭǘŀƭłōŀƴ ŜƭƳƻƴŘƘŀǘƽΣ ƘƻƎȅ ŀ 

gyakorlatorientáltság a mindennapi számítások területére korlátozódik, -  ha ez egyáltalán 

megjelenik,- ǳƎȅŀƴƛǎ ŀ ŦŜƭǎǃōō ƎƛƳƴłȊƛǳƳƛ ƴŞƎȅ ƻǎȊǘłƭȅ ǘŀƴƪǀƴȅǾŜƛōŜƴ már alig szerepelnek 

ilyen feladatok. Ugyanez a tendenŎƛŀ ŦƛƎȅŜƭƘŜǘǃ ƳŜƎ ŀ ··Φ ǎȊłȊŀŘ ŜƭŜƧŞƴ ƛs. 

Beke Manó (1862-1946), matematikus, egyetemi tanár, akadémikus, a hazai 

ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀǘŀƴƝǘłǎ ƪƻǊǎȊŜǊǼǎƝǘŞǎŞǾŜƭ ŦƻƎƭŀƭƪƻȊƽ ǊŜŦƻǊƳōƛȊƻǘǘǎłƎ ŜƭƴǀƪŜ ŀ ǎȊǸƪǎŞƎŜǎ 

reformokkal kapcsolatban 1909-ōŜƴ ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃƪŜǘ ƝǊǘŀΥ 

αaŞƎ Ŏǎŀƪ ŜƎȅ ŘƻƭƻƎǊŀ ŀƪŀǊƻƪ ǳǘŀƭƴƛΦ ;ǎ ŜȊ ŀ ǎȊłƳƻƭłǎǘŀƴƝǘłǎƴŀƪ ŀ ƘƛłƴȅŀΦ ! ƪǀȊŞǇƛǎƪƻƭłōƽƭ 

ƪƛƪŜǊǸƭǃ ŜƎȅŞƴƴŜƪ ƭŜƎƛƴƪłōō ŀǊǊŀ Ǿŀƴ ǎȊǸƪǎŞƎŜΣ ƘƻƎȅ ǎȊłƳƻƭƴƛ ǘǳŘƧƻƴΦ ΧÉs mit látunk? Azok 

a gazdasági számvetések, amelyekre az embernek leginkább szüksége van: a kereskedelmi 

kalkulációk, a kamat- és diszkontszámítás, az állampapiros és váltószámítás stb. mind a 

ƘŀǊƳŀŘƛƪ ƻǎȊǘłƭȅōŀƴ ōŜŦŜƧŜȊǃŘƴŜƪΣ ǘŜƘłǘ ŀōōŀƴ ŀ ƪƻǊōŀƴΣ ŀƳƛƪƻǊ ƳŞƎ Ŏǎŀƪ ƛƎŜƴ ƪŜǾŞǎ 

gyermekben van meg ilyen kérdések ƛǊłƴǘ ŀȊ ŞǊŘŜƪƭǃŘŞǎΦ 9ƭƭŜƴōŜƴ ŀƪƪƻǊΣ ƳƛƪƻǊ ƛƭȅŜƴ ƛǊłƴȅǵ 



ŞǊŘŜƪƭǃŘŞǎ ŀ ƪǀǊǸƭǀǘǘǸƴƪ ƴȅǸȊǎƎǃ ƎŀȊŘŀǎłƎƛ ŞƭŜǘōǃƭ ƳłǊ ŀ ƪǀȊŞǇƛǎƪƻƭŀƛ ǘŀƴǳƭƽōŀƴ ƛǎ ŞƭŞƴƪǸƭƴƛ 

kezd: ilyen számítások ƳłǊ  ƴŜƳ ŦƻǊŘǳƭƴŀƪ ŜƭǃΦ ΦΦΦ !Ȋ ǳǘŀǎƝǘłǎƻƪ ŜǊǃǎŜƴ ƘŀƴƎǎǵƭȅƻȊȊłƪ ǳƎȅŀƴΣ 

hogy a számolłǎ Ŧƻƭȅǘƻƴ ŜǊǃǎŜƴ ƎȅŀƪƻǊƭŀƴŘƽΤ ŘŜ ǾŞƭŜƳŞƴȅŜƳ ǎȊŜǊƛƴǘ ƴŜƳŎǎŀƪ ŀȊ ŀƭƎŜōǊŀ Şǎ 

ƎŜƻƳŜǘǊƛŀ ƪǀǊŞōŜƴ ŦŜƭƳŜǊǸƭǃ ǎȊłƳƝǘłǎƻƪ ƎȅŀƪƻǊƭŀƴŘƽƪΣ ƘŀƴŜƳ ŀ ƳƛƴŘŜƴƴŀǇƛ ŞƭŜǘ 

ǎȊłƳǾŜǘŞǎŜƛ ƛǎΦέ 

(Beke M./Mikola S., 1909, 28-29 o.) 

1892-ōŜƴΣ ƪǀȊŞǇƛǎƪƻƭłƪ ǎȊłƳłǊŀ ƝǊǘ α{ȊłƳǘŀƴ ŀ ƪǀȊŞǇƛǎƪƻƭłƪ ŀƭǎƽ ƻǎȊǘłƭȅŀƛ ǎȊłƳłǊŀέ  

ǘŀƴƪǀƴȅǾŞƴŜƪ ŜƭǃǎȊŀǾłōŀƴ ǇŜŘƛƎ ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃƪŞǇǇŜƴ ǾŞƭŜƪŜŘƛƪΥ 

αYǀƴȅǾŜƳōŜƴ ƘƻǎǎȊǵ ƛŘǃƴ łǘ ǘŜǘǘ ǘŀǇŀǎȊǘŀƭŀǘŀƛƳŀǘ ŞǊǘŞƪŜǎƝǘŜǘǘŜƳΥ ŀ ǘłǊƎȅƛ ƪǀǊǀƪŜǘΣ ŀ 

melyeken a számtani oktatást eszközlöm, úgy választottam meg, hogy az a tanuló 

ƛǎƳŜǊŜǘƪǀǊŞǘ ōǃǾƝǘǎŜΣ ŀȊ ŞǊŘŜƪƭǃŘŞǎŞǘ ƳƛƴŘŜƴ ǘŜƪƛƴǘŜǘōŜƴ ŦŜƭƪŜƭǘǎŜ Şǎ ƪƛŜƭŞƎƝǘǎŜΦ !Ȋ ŞƭŜǘ 

tüneményei és viszonyai, az iskola, a város az ország, a geographiai viszonyok a gazdasági, a 

kereskedelmi élet elemeinek stb. ismertetése képezi e tárgyak körét oly módon, hogy 

ŦƻƪƻȊŀǘƻǎŀƴ ŦŜƧƭŜǎǎȊŜ ŀ ǎǘŀǘƛǎȊǘƛƪŀƛ ŞǊȊŞƪŜǘΣ Şǎ ŀ ƴŜƳȊŜǘƎŀȊŘŀǎłƎƛ ŦŜƭŦƻƎłǎ ŜƭŜƳŜƛǘΦ α 

(Beke , 1892Σ 9ƭǃǎȊƽ)  

¶ Feladat 

Gondolja át és fogalmazza meg milyen szempontokra hívta fel a figyelmet Beke Manó az 

Ŝƭǃōōƛ ǊŞǎȊƭŜǘōŜƴΥ 

M. 

Az ŀƭƪŀƭƳŀȊłǎƻƪ ǘŀƴƝǘłǎŀ ŀȊ ƛǎƳŜǊŜǘŜƪ ōǃǾƝǘŞǎŜΣ ŞǊŘŜƪƭǃŘŞǎ ŦŜƭƪŜƭǘŞǎŜ Şǎ ŀȊ ŞǊŘŜƪƭǃŘŞǎƴŜƪ 

ƳŜƎŦŜƭŜƭǃ ƛǎƳŜǊŜǘŜƪ ŀŘłǎŀ Ƴƛŀǘǘ ƛǎ ŦƻƴǘƻǎΦ !Ȋ ƛǎ ƭŞƴȅŜƎŜǎΣ ƘƻƎȅ ƻƭȅŀƴ ǘłǊƎȅƪǀǊǀƪ 

szerepeljenek ebben, amelyek az adott korban fontosak, így ezek között a statisztika elemi és 

nemzetgazdasági ismeretek is megjelenjenek. 

 

!Ȋ ŜƭǃōōƛŜƪ ǎȊŜƭƭŜƳŞōŜƴ ƪŞǎȊǸƭǘ ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ feladat is ŀ αCeladatok a tizedes számokkal való 

ƳǼǾŜƭŜǘŜƪ ōŜƎȅŀƪƻǊƭłǎłǊŀέ ŎΦ ŦŜƧŜȊŜǘōǃƭΥ 

A magyar államvasutak hossza 1890-ben 5022 869 km. Az osztrák-magyar, államvasutak 

magyar vonalai hossza 1499 388 km. E vonalakat is átvette a magyar állam. Mekkora az 

államvasutak egész hossza? 

(Beke, 1892, 57.o.4.f.) 

Varga Tamás (1919-1987) matematikus, a hazai matematikatanítás 70-es nyolcvanas éveiben 

bekövetkezett reforƳƧłƴŀƪ ƪƛŜƳŜƭƪŜŘǃ ŀƭŀƪƧŀ ŦŜƭƘƝǾƧŀ ŀ ŦƛƎȅŜƭƳŜǘ ŀȊ αƛƎŀȊƛέ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀ 



ǘŀƴƝǘłǎłƴŀƪ ŜƎȅǊŜ ƴǀǾŜƪǾǃ ƛƎŞƴȅŞǊŜΣ Şǎ ŜȊȊŜƭ ƪŀǇŎǎƻƭŀǘƻǎŀƴ ŀȊ ŀƭƪŀƭƳŀȊłǎƪŞǇŜǎ ǘǳŘłǎ 

fontosságának növekedésére: 

α! ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ ƴŞƘłƴȅ ŞǾǘƛȊŜŘ ƭŞƴȅŜƎŜǎŜōō łǘŀƭŀƪǳƭłǎǘ ƘƻȊƘŀǘΣ Ƴƛƴǘ ŀ ƳŜƎŜƭǃȊǃ évszázad. A 

ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀ ƎȅƻǊǎŀƴ ŦŜƧƭǃŘƛƪΣ ŀƭƪŀƭƳŀȊłǎƛ ǘŜǊǸƭŜǘŜƛ ǊƻƘŀƳƻǎŀƴ ōǃǾǸƭƴŜƪΣ ŜȊ Şǎ ŀȊ 

elektronikus számológépek elterjedése új igényeket vet fel a matematika tananyagával és 

ǘŀƴƝǘłǎƛ ƳƽŘǎȊŜǊŜƛǾŜƭ ǎȊŜƳōŜƴΦ Χ 9ƭǃǎȊǀǊ ƛǎΥ ƳƛƴŞƭ ǘǀōō ŜƳōŜǊ ǎȊłƳłǊŀ ƘƻȊȊłŦŞǊƘŜǘǃǾŞ ƪŜƭƭ 

tennünk a matematika minél nagyobb darabját, mert egyre több embernek lesz szüksége 

ŜƎȅǊŜ ǘǀōō ƳŀǘŜƳŀǘƛƪłǊŀΧΦ ałǎƻŘǎȊƻǊΥ ŀȊƻƴ ƪŜƭƭ ƭŜƴƴǸƴƪΣ ƘƻƎȅ ŀ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀ ŜƎȅŜǎ 

fejezetei és problémái között is, a matematika és más tudományok, a matematika és a 

mindennapos tapasztalatok között is minél több összefüggést ismerjenek fel. Elszigetelt 

ismeretelemek és készség-ǘǀǊŜŘŞƪŜƪ ƘŜƭȅŜǘǘ ǀǎǎȊŜŦǸƎƎǃΣ ŀ ǾŀƭƽǎłƎōƽƭ ŀōǎȊǘǊŀƘłƭǘ Şǎ ŀ 

ǾŀƭƽǎłƎǊŀ ŀƭƪŀƭƳŀȊƘŀǘƽ ǘǳŘłǎǘ ƪŜƭƭ ŀŘƴǳƴƪΦέ ό±ŀǊƎŀ ¢ŀƳłǎΣ мфсп   п-5 o.) 

¶ Feladat 

DƻƴŘƻƭƧŀ łǘ Şǎ ŦƻƎŀƭƳŀȊȊŀ ƳŜƎ ŀȊ Ŝƭǃōōƛ ±ŀǊƎŀ ¢ŀƳłǎ ƛŘŞȊŜǘ Ŧǃōō ƎƻƴŘƻƭŀǘŀƛǘΗ 

M. 

CŜƭƘƝǾƧŀ ŀ ŦƛƎȅŜƭƳŜǘ ŀ ƘŀǘǾŀƴŀǎ ŞǾŜƪǘǃƭ ǘŀǇŀǎȊǘŀƭƘŀǘƽ ǾłƭǘƻȊłǎƻƪ ƪǀǾŜǘƪŜȊƳŞƴȅŜƛǊŜ ŀȊ 

oktatásban, amely a matematika tanítása számára a minél több ismeret illetve a minél 

inkább összefüggésekben, gyakorlati alkalmazásra képes tudás adását jelenti. 

¶ Feladat 

 Belelapoztunk Mocznik Ferencz 1855-ben kiadott mértankönyvébe:  

 



 

Olvassa el az idézett könyvben található 210. kidolgozott példát, majd írja le olyan 

megfogalmazásban, ahogyan az egy mai tankönyvben is szerepelhetne! Milyen 

témakörhöz használná a feladatot? 

M. 

A feladat átírásánál ügyelni kell arra, hogy az ábrát megadjuk, természetesen csak a 

ƳŞǊŜƴŘǃ ǘłǾƻƭǎłƎ ƳŜƎŀŘłǎłǾŀƭΣ ŀ ōŜǊŀƧȊƻƭǘ ƘłǊƻƳǎȊǀƎŜƪ ƴŞƭƪǸƭ, ugyanis ez a feladat 

ŜƎȅΣ ŀ ƪǀƴȅǾōŜƴ ǎȊŜǊŜǇƭǃ korábbi feladatra utal. A megoldás eredeti megfogalmazása 

olyan ŜƭƧłǊłǎǘ ŀŘ ƳŜƎ ŀ ƪƻǊ ǎȊƻƪłǎŀƛƴŀƪ ƳŜƎŦŜƭŜƭǃŜƴΣ ŀƳŜƭȅōŜƴ ǎȊŜǊŜǇŜƭ ǊǀǾƛŘŜƴ ŀȊ 

eljárás helyességének indoklása is. Ma ezt inkább úgy tennénk, hogy Ŝƭǃōō ƳŜƎŀŘƧǳƪ ŀȊ 

eljárás lényegét (elméleti háttér), majd megadjuk az eljárást/szerkesztést, amelynek a 

ƭŜƝǊłǎŀ ƛǎ ǘŜǊƳŞǎȊŜǘŜǎŜƴ Ƴłǎ ƴȅŜƭǾŜȊŜǘǼ lesz. 

¶ Feladat 

A 18. században még sokféle pénz volt forgalomban. A pénznemek átszámítása nem volt 

ƪǀƴƴȅǼ ŦŜƭŀŘŀǘΦ ! ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ ǘŀƴƪǀƴȅǾǊŞǎȊƭŜǘōŜƴ ŜƘƘŜȊ ǘŀƭłƭǳƴƪ ŜƎȅ ǀǘƭŜǘŜǘΦ DƻƴŘƻƭƧŀ 

meg, hogy hogyan tudná megmagyarázni az eljárás helyességét egy mai diák! 



 (Veress, 1856, 109) 

Oldja meg aȊ ƛŘŞȊŜǘōŜƴ ǎȊŜǊŜǇƭǃ további gyakorló feladatokat is az említett módszerrel és 

nézzen utána további pénznemeknek és átváltásuknak Ŝōōǃƭ a korszakból. 

M. 

tŞƭŘłǳƭ ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃƪŞǇǇŜƴ ǾŞƎŜȊƘŜǘǃ ŀ ƳŜƎƻƭŘłǎ:  

mivel 1 cs.ar=90g és 1f=20g  következik, hogy 1cs. ar : 1f= 90:20=9:2 ezt úgy is írhatjuk, 

hogy 
Ȣ

  ŀƳƛōǃƭ ƪǀǾŜǘƪŜȊƛƪΣ ƘƻƎȅ   н ŎǎΦ ŀǊΦҐ ф ŦΦ 

! ǘŀƴƪǀƴȅǾōŜƴ ǎȊŜǊŜǇƭǃ άƧŜƎȅȊŜǘέ Ŏǎŀƪ ŀȊ ŜƭƧłǊłǎǘ ŀŘƧŀ ƳŜƎΣ ƴŜƳ ƳŀƎȅŀǊłȊȊŀΦ 9Ȋ, mint 

már említettük,  ƪǸƭǀƴǀǎŜƴ ŀ ƪƻǊłōōƛ ǘŀƴƪǀƴȅǾŜƪǊŜ Ǿƻƭǘ ƧŜƭƭŜƳȊǃΣ ǇŞƭŘłǳƭ aŀǊƽǘƘƛ DȅǀǊƎȅ 

Arithmetikája ςra is.  

¶ Feladat 

A Varga Tamás által ǎȊŜǊƪŜǎȊǘŜǘǘ ŦŜƭǎǃǘŀƎƻȊŀǘƻǎ ǵƎȅƴŜǾŜȊŜǘǘ kockás tankönyvekben 

keressen példákat valós szituáción alapuló feladatokra! 

M.  

Egyéni 



 

Valóságközeli nyitott feladatok  

 

A valóságos szituációkkal kapcsolatos problémák esetében általában többféle kezdeti 

ǘŞƴȅŜȊǃ ōŜŦƻƭȅłǎƻƭhat Şǎ ŜȊŜƪŜǘ ƪǸƭǀƴōǀȊǃƪŞǇǇŜƴ ǊǀƎȊƝǘǾŜ, többféle helyes eredményhez is 

juthatunk, azaz nyitott problémákról van szó.  A feltételek rögzítése alapján készült modell 

ǎŜƎƝǘƛ ŀ ǾŞƎǸƭ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀƛ ŜǎȊƪǀȊǀƪƪŜƭ ƪŞǎȊǸƭǃ ƳŜƎƻƭŘłǎǘΣ ƳŜƭȅŜǘ ƳƛƴŘŜƴƪéppen szükséges 

összevetni a rögzített feltételekkel ahhoz, hogy eldönthessük, elfogadható-e a megoldás az 

adott körülmények között. Ezután még vizsgálnunk kell eredményünk helyességét az eredeti 

probléma szempontjából  és szükség lehet arra is, hogy más feltételek mellett új megoldás 

készüljön. Ez gyakorlatilag a modellezés folyamata.  

! ƪǀǾŜǘƪŜȊǃƪōŜƴ ƻƭȅŀƴ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪǊƽƭ lesz szó, amelyek ŀȊ Ŝƭǃōōƛ ŦƻƭȅŀƳŀǘ ǘŜƭƧŜǎ ǾŀƎȅ 

részleges alkalmazásával megoldhatók, valamint a megoldásukkal kapcsolatos néhány 

ƳƽŘǎȊŜǊǘŀƴƛ ƪŞǊŘŞǎǊǃƭ. 

Modellezés fogalma 

Egy ideje már a matematikadidaktika is elkezdett foglalkozni a modellezéssel, részben a 

αNew aŀǘƘέ ƳƻȊƎŀƭom αƘƛōłƛƴŀƪέ ŜƭƭŜƴǎǵƭȅƻȊłǎŀƪŞƴǘΣ ǊŞǎȊōŜƴ ŀȊ ŜƎȅǊŜ ƴǀǾŜƪǾǃ ƛƎŞƴȅ Ƴƛŀǘǘ 

a matematika alkalmazásaira.  

! ōŜǾŜȊŜǘǃ ǊŞǎȊōŜƴ ƭŜƝǊǘ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦƻƭȅŀƳŀǘƻǘ .ƭǳƳ ƝƎȅ ŦƻƎƭŀƭƧŀ ǀǎǎȊŜ łƭǘŀƭłƴƻǎŀƴΥ 

 α#ƭǘŀƭłƴƻǎǎł Ǿłƭǘ ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎ ƳŜƎƴŜǾŜȊŞǎ ŀƭƪŀƭƳŀȊłǎŀ ŀǊǊa a teljes folyamatra, amely 

magában foglalja a strukturálás, matematizálás, matematikai kidolgozás, és 

interpretálás/validálás (esetleges többszöri végrehajtását) ŀ ǾŞƎǎǃΣ elfogadható eredmény 

érdekébenέ(Blum,  2002). A folyamat lényegét pedig abban látja, hogy ennek során 

valamilyen feladat megoldásához kétoldalú kapcsolatot létesítünk a valóság és a matematika 

világa között (Blum, 2007). 

Az elkészült modell és a valóság egybevetése gyakran szükségessé teszi a modell 

módosítását, esetleges teljes elvetését. A modell és a létrejöttéhez szükséges modellezési 

folyamat szoros kapcsolatban van egymással, és elmondható, hogy maga a folyamat éppen 

olyan fontos (néha talán még fontosabb is), mint eredménye, a modell. 

A következǃƪōŜƴ ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦƻƭȅŀƳŀǘ ŜƎȅ ŜƎȅǎȊŜǊǼōō Şǎ ŜƎȅ ǘƻǾłōōŦŜƧƭŜǎȊǘŜǘǘ ǾłƭǘƻȊŀǘŀ 

ƭłǘƘŀǘƽ ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎǘ ƭŜƝǊƽ ǎȊłƳƻǎ ƭŞǘŜȊǃ ŦƻƭȅŀƳŀǘłōǊŀ ƪǀȊǸƭΦ A modellezés fogalmának 



leírásához jelenleg ezek, illetve ezeken alapuló ábrák használatosak. (Blum, 2007, Schukajlow 

2011) 

 

PISA (2003) 

 

! ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƴŜƪ ŜȊǘ ŀȊ ŜƎȅǎȊŜǊǼΣ 

ƴŞƎȅƭŞǇŎǎǃǎ Ŏƛƪƭǳǎłǘ ǾŜǘǘŞƪ ŀƭŀǇǳƭ ŀ 

PISA felméréseknél, melyek során 

ŜƎȅǎȊŜǊǼ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ 

segítségével végeznek felmérést 15 

éves tanulók körében.  

łōǊŀΥ  9ƎȅǎȊŜǊǼǎƝǘŜǘǘ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ciklus 

 

 

 

Blum/Leiß, 2006 

 

Ebben a modellben fontos kiegészítés a 

ƴŞƎȅƭŞǇŎǎǃǎ ƳƻŘŜƭƭƘŜȊ ƪŞǇŜǎǘ, hogy a 

szituáció megértése, a szituációból 

készített modell külön lépésként jelenik 

meg.  

E kezdeti lépés után a továbbiakban a 

modellezés folyamatában csak a szituációs 

modell vesz részt, vagyis az ahogyan a 

tényleges szituációt megértettük, 

értelmeztük.  

.9Ȋ ŀȊ łōǊŀ ƪƛŜƎŞǎȊƝǘƘŜǘǃ ŜƎȅ тΦ ƭŞǇŞǎǎŜƭΣ 

amely az 1. nyíllal ellentétesen mutat és 

konkǊŞǘŀƴ ŀ αǾłƭŀǎȊ ƳŜƎŀŘłǎŀ ŀȊ ŜǊŜŘŜǘƛ 

ǇǊƻōƭŞƳłǊŀέ ŀ ƧŜƭŜƴǘŞǎŜΦ 

ábra: Többlépéses modellezési ciklus 

AȊ Ŝƭǃōōƛ ciklikus ábrákon, nincs ƧŜƭŜȊǾŜ αƪƛƭŞǇŞǎέ ŀ ŦƻƭȅŀƳŀǘōƽƭΦ 9z is jelzi, hogy a hangsúly 

ŜƭǎǃǎƻǊōŀƴ ŀ Ŏƛƪƭǳǎon, a folyamat végrehajtásán van. 

A valóságtartalmú szituációk, problémák megoldásához gyakran van szükség modellezésre. 

Ennek során tehát ŜƭǃǎȊǀǊ ƛǎ ŀȊƻƪ a ǘŞƴȅŜȊǃƪ ƪŜǊǸƭƴŜƪ ƳŜƎƘŀǘłǊƻȊłǎǊa, amelyeket 



figyelembe veszünk a probléma megoldásához, majd e rendszeren belül a szükséges 

(lehetséges) matematikai eljárás megadása következik, amit az ehhez kapcsolódó megoldás 

követ (kivitelezési fázis).  

Végül kerül sor az eredmény egybevetésére a valóságos eredeti helyzettel (elfogadható-nem 

elfogadható) illetve az eredmény értékelése (validáció) azaz annak megadására, hogy az 

milyen körülmények, feltételek esetén érvényes. Ezután kerül sor szükség esetén a modell 

pontosítása, (akár többször is), ahogy erre a korábban említett Blum idézet is utalt. 

Modellezési feladatnak azokat a feladatokat tekintik a didaktikai szakirodalomban, amelyek a 

modellezési ciklussal, annak teljes vagy részleges alkalmazásával, megoldhatók. 

¶ Feladat 

YŜǊŜǎǎŜ ƳŜƎ ŀȊ ƛƴǘŜǊƴŜǘŜƴ ƛǎ ŜƭŞǊƘŜǘǃ Matematikamódszertani Példatár (ld. irod.) Ŝƭǎǃ 

fejezetében ŀ αbŜǿ aŀǘƘέ ǘŀƴƝǘłǎƛ ƛǊłƴȅȊŀǘǊƽl írt részt és olvassa el! Gondolja meg, hogy az 

ƛƭȅŜƴ ǘŀƴƝǘłǎƛ ǎǘƝƭǳǎ ƳŜƴƴȅƛǊŜ ŜƎȅŜȊǘŜǘƘŜǘǃ ǀǎǎȊŜ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ŀƭƪŀƭƳŀȊłǎłǾŀƭΗ 

M. 

! αbŜǿ aŀǘƘέ ǾŀƎȅ ǎǘǊǳƪǘǳǊŀƭƛǎǘŀ-formalista irányzat a matematikát mint tudományt 

hangsúlyozza, az absztrakció és a szaknyelv precíz használata kiemelt szerepet kap benne. 

9ƴƴŜƪ ƳŜƎŦŜƭŜƭǃŜƴ ƭŜƎŦŜƭƧŜōō ƻƭȅŀƴ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ŀƭƪŀƭƳŀȊłǎŀ ƪŞǇȊŜƭƘŜǘǃ Ŝƭ ŜƴƴŞƭ 

az irányzatnál, amelyek megoldásánál a matematikai absztrakt modellek készítésén van a 

hangsúly. Ilyenek az isƪƻƭŀƛ ƎȅŀƪƻǊƭŀǘōŀƴΣ ƪƛǾŞǘŜƭŜǎ ŜǎŜǘŜƪǘǃƭ ŜƭǘŜƪƛƴǘǾŜ nem szerepelnek. 

  

¶ Feladat 

A modellezési ciklus ábráin a αǾŀƭƽǎ ǾƛƭłƎέκαǾƛƭłƎ ǘǀōōƛ ǊŞǎȊŜέ Şǎ ŀ αƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀέ ŜƭǾłƭŀǎȊǘǾŀ 

szerepel. Próbálja megmagyarázni, hogy ez miért szerepel így az ábrán és fogalmazzon meg 

érveket és ellenérveket az említett szétválasztás használatához. 

M. 

! ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ Ŏƛƪƭǳǎ łōǊłƧłƴ ǎȊŜǊŜǇƭǃ αǾƛƭłƎ ǘǀōōƛ ǊŞǎȊŜέ Şǎ ŀ αƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀέ ǎȊŞǘǾłƭŀǎȊǘłǎ 

ŀǊǊŀ ǳǘŀƭƘŀǘΣ ƘƻƎȅ ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎ ŀ ƪǸƭǀƴǀǎŜƴ ŀȊ ǳǘƽōōƛ ǎȊłȊŀŘƻƪōŀƴ ƳŜƎƧŜƭŜƴǃ αǘƛǎȊǘŀ 

ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀέ Şǎ αŀƭƪŀƭƳŀȊłǎƻƪέ ƪǀȊǀǘǘ ǘŜǊŜƳǘ ƪŀǇŎǎƻƭŀǘƻǘΦ !Ȋ ƛǎ ǘŞƴȅΣ ƘƻƎȅ ŀ ƳŀǘŜƳŀtika 

tanításában az elméleti rész és az alkalmazások elkülönülten jelennek meg általában a 

tanulási folyamatban. A modellezés során viszont az elmélet és a gyakorlat szerves 

kölcsönhatásban van egymással. 

Lehetséges érvek a szétválasztás használatához: 



- Hangsúlyozza a kapcsolatot a tisztán matematikai és az azon kívüli világ között.  

- FƛƎȅŜƭŜƳŦŜƭƪŜƭǘǃ- ŦŜƭƘƝǾƧŀ ŀ ŦƛƎȅŜƭƳŜǘ ŀǊǊŀΣ ƘƻƎȅ ƛƭȅŜƴ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪƴłƭ ŀ ƪŞǘ αǾƛƭłƎέ ƪǀȊǀǘǘ 

ƪŜƭƭ αƳƻȊƻƎƴƛέ, egyébként formális (vö. Schukajlow, 2011, 77.o.) . 

Lehetséges ellenérvek egy ilyenfajta szétválasztás ellen például: 

- MŀǘŜƳŀǘƛƪŀ Şǎ ŀ ǾŀƭƽǎłƎ ǘǀōōƛ ǊŞǎȊŜ ǎȊŞǘǾłƭŀǎȊǘƻǘǘ αǾƛƭłƎƻƪέ ƳŀǊŀŘƴŀƪ ŀ ǘŀƴǳƭƽ 

számára továbbra is. 

- Hangsúlyozza, hogy létezik ilyen két világ, noha a matematika korábbi történetében 

inkább a két világ ŜƎȅǎŞƎŜ Ǿƻƭǘ ƳŜƎŦƛƎȅŜƭƘŜǘǃ  

¶ Feladat 

Oldja meg a ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ modellezési feladatot és adja meg a modellezési ciklus konkrét  

lépéseit! 

Egy ellenzéki párt 4 000 000 aláírást nyújtott be a kormány egyik új rendelete ellen. Minden 

újság közölte a hírt és a hatalmas ládák képeit, amelyek az aláírt íveket tartalmazták, 

valamint szerepelt a képeken 8 kisteherautó is, amelyekre a rengeteg papír szállításához volt 

szükség.  Valóban ennyi teherautó kellett az aláírások elszállításához? 

A feladat elvégzéséhez hasznos segítség lehet ŀȊ ƛƴǘŜǊƴŜǘŜƴ ŜƭŞǊƘŜǘǃ  Módszertani Jegyzet ( 

ld. irod. ) 29-30. oldalán található kidolgozott feladat (Vízparti séta). 

M. 

Például a megoldáǎƛ ŜƭƧłǊłǎ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ ƭŜƘŜǘ: 

Meg kell tudnunk (becsülnünk), hogy hány aláírás lehet(ett) egy ŀƭłƝǊłǎƎȅǼƧǘǃ ƭŀǇƻƴΦ 9Ǝȅ 

teherautó (a nyolc közül) 500 000 aláírást kell, hogy szállítson, azaz 500 000 : (az aláírások 

száma egy lapon)= darab oldalt szállít. Meg kell adni ennyi lapnak a tömegét és ezt 

összehasonlítani a teherautó teherbírásával. 

Felmerül az a kérdés, hogy elég hely van-e ennyi papírhoz a teherautóban? Illetve, hogy 

mennyi papír fér el egy teherautóban? Ez utóbbi alapján az is megadható, hogy kb. hány 

teherautó elég az elszállításhoz, ami természetesen több,  mint amit a feladat kérdezett, 

hiszen ott csak annak eldöntését várták, valóban szükséges-e a 8 ŘŀǊŀō ƧłǊƳǼΦ 

Egy másolópapír csomag méretei: kb. 23x32x8  (cm-ben),  

Egy dobozban 5 csomag papír van, azaz 10 doboznak kell elférnie. Egy doboz méretei kb. 

23x32x40 (cm)  

Kérdés, hogy ez hogyan fér el? 



Válasszuk például kisteherautónak a Ford TransitƻǘΣ ŜƴƴŜƪ ƳŞǊŜǘŜƛ ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃƪΣ Hossz: 

255,8cm, Szélessége:171,9 cm, Magassága: 133,8cm Teherbírás max:1028kg., (forrás: 

Internet) 

9ƴƴŜƪ ŀƭŀǇƧłƴ ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎ ŦƻƭȅŀƳŀǘŀ ǇŞƭŘłǳƭ ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ ƭŜƘŜǘ (ŀȊ Ŝƭǃōōƛ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ 

folyamatábrák közül a PISA 2003 lépései szerint): 

-körülmények meghatározása (valós probléma): 

αǘŞǊŦƻƎŀǘ ǘƝǇǳǎǵέΣ ǾŀƎȅ  αǘǀƳŜƎǘƝǇǳǎǵέ ƳŜƎƪǀȊŜƭƝǘŞǎ 

-Az eljárás megadása (matematikai probléma) 

! άǘǀƳŜƎέ ǘƝǇǳǎǵ ƳŜƎƻƭŘłǎƛ ŜƭƧłǊłǎ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃǘ ƧŜƭŜƴǘƘŜǘƛΥ 

Meg kell tudnunk (becsülnünk), hogy hány aláírás lehet(ett) egy aláírásgyǼƧǘǃ ƭŀǇƻƴΦ 9Ǝȅ 

teherautó (a nyolcbóll) 500 000 aláírást kell, hogy szállítson azaz 500 000 : (az aláírások 

száma egy lapon)= darab oldalt szállít. Meg kell adni ennyi lapnak a tömegét és ezt 

összehasonlítani a teherautó teherbírásával. 

      -Kivitelezési fázis (matematikai megoldás) 

(Adatok, ƛƴŦƻǊƳłŎƛƽƪ ƎȅǼƧǘŞǎŜΣ ǇƭΦ ƛƴǘŜǊƴŜǘǊǃƭ) 

Ha egy lapon 20 aláírást feltételezünk, akkor 25 000 lap van a teherautón, ez 25 000: 500 

(egy csomagban ennyi lap van)=50 dobozt jelent. 

!Ȋ ŜƎȅ ŘƻōƻȊōŀƴ ƭŜǾǃ рлл ƭŀǇƴŀƪ ŀ ŦŜƭǎȊƝƴŜ нмл·нфт·рллº31,19x106 mm2. 1m2 papír 

tömege a csomagon található információ szerint (másolópapír) 80g. Ez a mennyiség 

körülbelül 2,5 kg papír.  

Az 50 doboz esetében körülbelül 50x2,5=125kg papírmennyiséget jelentene. Azaz egy 

teherautóra is elférne.  

-Egybevetés a valósággal, értékelés (valós megoldás) 

A kisteherautók teherbírása alapján jóval kevesebb teherautó is elég így. 

A megbeszélésnek mindenképpen tárgya lesz az a kérdés, hogy elég hely van-e ennyi 

papírhoz egy teherautóban? Azaz szükséges kiegészíteni, módosítani a  modellt, tehát a 2. 

ƭŞǇŞǎǘǃƭ ǵƧǊŀ όƳƽŘƻǎƝǘǾŀύ ǾŞƎōŜƳŜƎȅ ŀ ŦƻƭȅŀƳŀǘΦ Ennek során a korábbiakban említett 

térfogatszámítással kapcsolatos modell készül eΣ ƳŜƭȅƴŜƪ Ŧǃōō ƎƻƴŘƻƭŀǘłǘ ƳłǊ ǾłȊƻƭǘǳƪ. 

Ennek is az az eredménye, hogy nemcsak felesleges a nyolc teherautó, de gyakorlatilag egy is 

ōǃǾŜƴ ŜƭŞƎ.  

További példákat modellezési feladatokra a 4. fejezetben (Valóságközeli feladatok készítése) 

találhat. 



Problémamegoldás és modellezés 

A Pólya-féle probléma megoldási ŦƻƭȅŀƳŀǘ ǘŜƪƛƴǘƘŜǘǃ łƭǘŀƭłōŀƴ bármilyen (matematikán 

belüli vagy azon kívüli) problémamegoldás menetének. 

! ǇǊƻōƭŞƳŀƳŜƎƻƭŘłǎ Şǎ ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎ ŦƻƭȅŀƳŀǘłǾŀƭ ƪŀǇŎǎƻƭŀǘōŀƴ DǊŜŜŦǊŀǘƘ όнллтύ ŜǊǃǎ 

strukturális hasonlóságot emleget, és a modellezési ábrát véve alapul hasonló ciklikus ábrát 

készít Pólya György ǇǊƻōƭŞƳŀ ƳŜƎƻƭŘłǎƛ Ŧǃ ƭŞǇŞǎŜƛƘŜȊ (Hogyan oldjunk meg feladatokat? vö. 

Pólya,  1977): 

 

 

 

 

ábra ! ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŜƎȅǎȊŜǊǼǎƝǘŜǘǘ Ŏƛƪƭǳǎ ábra Pólya problémamegoldási 

folyamata, Greefrath, 2007 alapján 

! ƘŀǎƻƴƭƽǎłƎ Ŧǃ ƻƪŀ ƴȅƛƭǾłƴǾŀƭƽŀƴ ŀȊΣ ƘƻƎȅ ƳƛƴŘƪŞǘ ŜǎŜǘōŜƴ ǇǊƻōƭŞƳŀƳŜƎƻƭŘłǎǊƽƭ van szó, 

de a modellezési feladatok valós szituáción alapulnak.  

 

Nézzük meg konkrétan, hogyan azonosíthatók be például a többlépéses, korábban 

ismertetett modellezési folyamat lépései a Pólya ς féle ƴŞƎȅ Ŧǃ ƭŞǇŞǎǎŜƭΥ 

 

 Modellezési folyamat Probléma megoldási 

folyamat 

1. A szituáció megértése A feladat megértése, szöveg, 

téma 

2.  9ƎȅǎȊŜǊǼǎƝǘŞǎΣ ŦŜƭǘŞǘŜƭŜƪΣ 

valós modell készítése 

Tervkészítés: A feladat 

megértése, elemzése 



Greefrath,  2010, 

táblázatának 

felhasználásával  

A problémamegoldás 

és a modellezés 

folyamatát vizsgálva 

Greefrath (2010) az 

idealizált Blum/Leiß 

2006   ábra alapján 

utal arra, hogy ezek 

a folyamatok ŜƭƳŞƭŜǘƛƭŜƎ ŜƎȅƳłǎ ƳŜƭƭŜǘǘΣ ǇłǊƘǳȊŀƳƻǎŀƴ ǘŜƪƛƴǘƘŜǘǃk. A modellezés egyes 

lépései pl. az adatok feldolgozása ƪǸƭǀƴ ǇǊƻōƭŞƳłƴŀƪ ƛǎ ǾŜƘŜǘǃƪ, így az adott lépésnél a 

problémamegoldás többlépéses folyamata külön is lejátszódhat. Ilyen értelmezés szerint a 

tƽƭȅŀ ŦŞƭŜ Ŏƛƪƭǳǎ ǘŜƪƛƴǘƘŜǘǃ ŀƪłǊ ŀ ƳƻŘŜllezés során a matematikai modell részletes 

kidolgozásának is, azaz egy alciklusnak a modellezési folyamaton (cikluson) belül. 

Greefrath (2010) vizsgálata során tanulókat figyelt meg modellezés közben és arra jutott, 

ƘƻƎȅ ōłǊ ŜƭǾƛƭŜƎ ǘŜƪƛƴǘƘŜǘǃ ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎ ŀ ǇǊƻōƭŞƳŀƳŜƎƻƭŘłǎ szemüvegén keresztül, ez 

azonban a modellezési feladatok speciális jellegének nem felel meg.  

A modellezési feladatok speciális jellegét és szerepét a matematika oktatásában Schukajlow 

(2010) több szempontból vizsgálta, ennek részletezésére itt nem kerül sor.   

! ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ƧŜƭƭŜƳȊǃƛ és típusai  

A modellezési tevékenység modellezési feladatok segítségével történik. A modellezési 

feladat egy valós tartalmú feladat, amelynek megoldása során a modellezési ciklusban 

ŜƳƭƝǘŜǘǘ αŦƻǊŘƝǘłǎέ ŀ Ǿŀƭƽǎ ǾƛƭłƎ ǎȊƛǘǳłŎƛƽƧłōƽƭ ŀ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀ ǾƛƭłƎłōŀ Şǎ ǾƛǎȊƻƴǘ ŀƭŀǇǾŜǘǃŜƴ 

szükséges. (Blum, 2007) 

! ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ƧŜƭƭŜƳȊǃƛǘ ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃƪŞǇǇŜƴ foglalta össze K. Maaß : 

Å nyitottak  

Å komplexek  

Å valóságközeliek  

Å autentikusak  

3. Matematikai modell 

készítése 

Tervkészítés: megoldási terv, 

a terv átgondolása 

4.  Matematikai 

feladatmegoldás 

Megoldási terv kivitelezése 

5. Értelmezés, következtetések 

a valós modellre 

 

6. 9ƭƭŜƴǃǊȊŞǎΣ ŀ Ǿŀƭƽǎ ƳƻŘŜƭƭ 

értékelése 

Visszatekintés: a megoldás 

vizsgálata 

7. Válasz a feladat kérdésére Válasz a feladat kérdésére 



Å problémaközpontúak  

Å modellezési folyamat végrehajtásával megoldhatók. (Maaß, 2007) 

A modellezésƛ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ Ŧƻƴǘƻǎ ƧŜƭƭŜƳȊǃƧŜ ǘŜƘłǘΣ ƘƻƎȅ valós problémát  tárgyalnak. Ez 

összhangban van a αƪƻƳǇƭŜȄέ tulajdonságukkal, ami arra utal, hogy nem egyetlen 

ƳǼǾŜƭŜǘǘŜƭΣ ǊǳǘƛƴǎȊŜǊǼŜƴ ƳŜƎƻƭŘƘŀǘƽ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪǊƽƭ Ǿŀƴ ǎȊƽΦ YƻƳǇƭŜȄƛǘłǎ ǘŜƪƛƴǘŜǘŞōŜƴ 

azonban ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ƛƎŜƴ ŜƭǘŞǊǃŜƪ ƭŜƘŜǘƴŜƪΦ  

A ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ŀƭŀǇǘƝǇǳǎŀƛ ŀ ƭŜƝǊƽΣ ŀ ƴƻǊƳŀǘƝǾΣ ŀȊ ŜƭǃǊŜƧŜƭȊǃ Şǎ ŀ ƳŀƎȅŀǊłȊƽ 

feladatok.  

¶ Feladat 

Az ƛƴǘŜǊƴŜǘŜƴ ŜƭŞǊƘŜǘǃ Matematikamódszertani Példatár (ld. irod.) 32. oldalán olvassa el mi 

jellemzi a modellezési feladatok egyes alaptípusait és adjon meg további példákat minden 

típushoz! 

M. 

Egyéni 

 

! ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ǘƝǇǳǎōŀ ǎƻǊƻƭłǎƛ ƭŜƘŜǘǃǎŞƎŜƛƴŜƪ vizsgálata azért fontos, mert ráirányítja a 

figyelmet arra, hogy több olyan szempont is van, amely segítséget ad egyrészt modellezési 

feladatok kiválasztásához iskolai alkalmazásra másrészt ilyen feladatok készítéséhez 

ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ŎŞƭƻƪǊŀ. 

! ƪǀǾŜǘƪŜȊǃƪōŜƴ néhány fontos szempontot tekintünk át, amelyek szerint az alaptípusokon 

kívül további ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ŦŜƭŀŘŀǘǘƝǇǳǎƻƪ ƛǎ ŜƭƪǸƭǀƴƝǘƘŜǘǃƪΥ 

¶ A modellezési ciklus alapján: 

1. A teljes ciklussal történik a megoldása 

2. Csak a ciklus egy részét hajtjuk végre a megoldásnál 

Lehetséges, hogy a modellezési feladat megoldása során csak a ciklus egy részének 

végrehajtására van szükség. Ez a helyzet például akkor, ha egy adott modell helyességének 

ŜƭƭŜƴǃǊȊŞǎŜ ŀ ŦŜƭŀŘŀǘΦ 9ƪƪƻǊ ŀ Ŏƛƪƭǳǎ ǳǘƻƭǎƽ ƭŞǇŞǎŜƛǘ ƘŀƧǘƧǳƪ Ŏǎŀƪ ǾŞƎǊŜΦ 

¶ A matematika tanulás folyamatában betöltött szerep szerint 

Például Ǿŀƭƽǎ ǇǊƻōƭŞƳŀŦŜƭǾŜǘǃ ōŜǾŜȊŜǘǃ ŦŜƭŀŘŀǘ egy témához, ebben az esetben a probléma 

megoldása elvezet egy új fogalom, összefüggés értelmezéséhez, bevezetéséhez. Adott 

matematikai tartalmak alkalmazására pedig sokféle modellezési feladat ƪŞǎȊƝǘƘŜǘǃ.  



¶ A feladat mennyire nyitott 

Eszerint például lehet: nagyon nyitott, részben nyitott is a modellezési feladat. 

Ez befolyásolhatja azt is, hogy egy adott tanulócsoportnak feladható-e egy feladat, hiszen ha 

az adott csoportnak nincsenek tapasztalatai nyitott feladatok megoldása terén gyakran 

ŞǊŘŜƳŜǎŜōō Ŝƭǃōō ƪŜǾŞǎōŞ ƴȅƛǘƻǘǘ Ƴƻdellezési feladatokkal foglalkozni. A nyitottság 

hatással van gyakran a megoldáshoz szüƪǎŞƎŜǎ ǾłǊƘŀǘƽ ƛŘǃǊŜ ƛǎΣ ƘƛǎȊŜƴ számításba kell venni 

ŀ ƭŜƘŜǘǎŞƎŜǎ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ŜƭƎƻƴŘƻƭłǎƻƪ ƳŜƎƧŜƭŜƴŞǎŞǘΣ ŀƳŜƭȅ ƛŘǃƛƎŞƴȅŜǎǎŞ ǘŜƘŜǘƛ ŀ ŦŜƭŀŘŀǘ 

feldolgozását.  

Å A feladat összetettsége (matematikai tartalom, illetve az adott szituáció 

tekintetében) 

9ǎȊŜǊƛƴǘ ƭŜƘŜǘ ǇŞƭŘłǳƭΥ ƴŜƘŞȊΣ ƪǀȊŜǇŜǎŜƴ ƴŜƘŞȊΣ ƪǀƴƴȅǼ ŀ ŦŜƭŀŘŀǘ ƛƭƭŜǘǾŜΥ ƴŀƎȅƻƴ ǀǎǎȊŜǘŜǘǘ 

ǎȊƛǘǳłŎƛƽǘΣ ƪǀȊŜǇŜǎŜƴ ǀǎǎȊŜǘŜǘǘ ǎȊƛǘǳłŎƛƽǘΣ ŜƎȅǎȊŜǊǼ ǎȊƛǘǳłŎƛƽǘ ǘŀǊǘŀƭƳŀȊƽ.  

Például leƘŜǘ ŜƎȅ ǀǎǎȊŜǘŜǘǘ ǎȊƛǘǳłŎƛƽ ǎƻƪ ŜƎȅǎȊŜǊǼǎƝǘŞǎ ǳǘłƴ ǾŞƎǸƭ ŜƎȅǎȊŜǊǼ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀƛ 

ǘŀǊǘŀƭƳǵΣ ƛƭƭŜǘǾŜ ŜƎȅǎȊŜǊǼ ǎȊƛǘǳłŎƛƽ ŜǎŜǘŞōŜƴ ƛǎ ŜƭǃŦƻǊŘǳƭƘŀǘ nehéz, összetett matematikai 

tartalom.   

¶ Milyen matematikai terület(ek), esetleg konkrét témák szerepelnek (fordulhatnak 

Ŝƭǃύ ŀ ƳŜƎƻƭŘłǎ ǎƻǊłƴ 

A modellezési feladatok általában több területet érintenek, de adott feladatok esetében 

ƎȅŀƪǊŀƴ ƳŜƎŀŘƘŀǘƽ ŜƎȅ ǾŀƎȅ ǘǀōō αŦǃέ ǘŜǊǸƭŜǘ ƛƭƭŜǘǾŜ ǘŞƳŀƪǀǊΦ 9Ȋ ƳŜƎƘŀǘłǊƻȊȊŀ 

nyilvánvalóan az alkalmas tanulócsoport korát is valamennyire. Ebben az esetben 

ǘŜǊƳŞǎȊŜǘŜǎŜƴ αƳƛƴƛƳǳƳƪƻǊǊƽƭέ Ǿŀƴ ǎȊƽΣ ƘƛǎȊŜƴ ŀ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ǘǀōōǎŞƎŜ Ŝgy-ƪŞǘ ŞǾǾŜƭ ƪŞǎǃōō 

is minden további nélkül feladható. Az sem ritka eset, hogy egy adott feladat esetében 

ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ƪƻǊƻǎȊǘłƭȅƻƪ ŜǎŜǘŞōŜƴ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ǎȊƛƴǘǼ ƳƻŘŜƭƭŜƪ ƪŞǎȊƝǘƘŜǘǃk ilyen esetre példa a 

6. fejezetben, Tóth E. (2013) árnyjátékos példája. 

¶ Mennȅƛ ƛŘǃ ǎȊǸƪǎŞƎŜǎ ŀ ƳŜƎƻƭŘłǎłƘƻȊ 

9ǎȊŜǊƛƴǘ ƭŜƘŜǘƴŜƪ ǇŞƭŘłǳƭΥ ƪŞǘ ǾŀƎȅ ǘǀōō ǘŀƴƽǊłǘ ƛƎŞƴȅƭǃΣ ŜƎȅ ǘŀƴƝǘłǎƛ ƽǊŀ ŀƭŀǘǘ ŜƭǾŞƎŜȊƘŜǘǃΣ 

vagy akár ennél is ƪŜǾŜǎŜōō ƛŘǃǘ ƛƎŞƴȅƭǃ ŦŜƭŀŘŀǘok. 

Mivel a feladatok megoldásához lehet, hogy csak az óra egy részére van szükség, de vannak 

ǘǀōō ƽǊłƴ łǘƘǵȊƽŘƽ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ƛǎΦ LƭȅŜƴ ŜǎŜǘōŜƴ ƳŞǊƭŜƎŜƭƴƛ ƪŜƭƭΣ ƘƻƎȅ ƘƻǾŀ ƛƭƭŜǎȊǘƘŜǘǃk a 

tananyagban.  

¶ A feladat alapanyagának forrása szerint 



Eszerint lehet példłǳƭΥ ǎŀƧłǘ ƎȅǼƧǘǀǘǘ ŀƴȅŀƎƻƴ ŀƭŀǇǳƭƽ, átvett forrásanyagból készített vagy 

ƳŜƎƭŜǾǃ ŦŜƭŀŘŀǘ łǘŘƻƭƎƻȊłǎŀΦ 

bŞƘłƴȅ ƭŜƘŜǘǃǎŞƎΥ aŀǘŜƳŀǘƛƪŀƛ ǎȊŜƳƳŜƭ ƧłǊǳƴƪ Şǎ ŞǎȊǊŜǾŜǎǎȊǸƪ ŀ ƪǀǊǸƭǀǘǘǸƴƪ ƭŜǾǃ ǾƛƭłƎōŀƴ 

ŀŘƻǘǘ ƭŜƘŜǘǃǎŞƎŜƪŜǘ ǇŞƭŘłǳƭ ǘłǊƎȅŀƪΣ ǎȊƛǘǳłŎƛƽƪ ƳŜƎŦƛƎȅŜƭŞǎŞǘ Ƙŀsználjuk fel, szórólapokat, 

ǵƧǎłƎŎƛƪƪŜƪŜǘ ƎȅǼƧǘǸƴƪΦ 5Ŝ ŀ ƘŀƎȅƻƳłƴȅƻǎ ǘŀƴƪǀƴȅǾŜƪ ǾŀƎȅ ǇŞƭŘŀǘłǊŀƪ ƛǎ Ƨƽƭ ŀƭƪŀƭƳŀȊƘŀǘƽƪΦ 

CŜƭŀŘŀǘƪŞǎȊƝǘŞǎǊǃƭ ƪǸƭǀƴ ǊŞǎȊōŜƴ ƳŞƎ ǊŞǎȊƭŜǘŜǎŜƴ ǎȊƽ ƭŜǎȊ.  

¶ Az információs anyag (rendelkezésre álló információk) megléte alapján 

Ilyen szempont szerint lehet például, hogy a feladatban,  

- ƳƛƴŘŜƴ ƛƴŦƻǊƳłŎƛƽ ŀŘƻǘǘΣ ǊŞǎȊƭŜƎŜǎŜƴ ƎȅǼƧǘŞǎ ǎȊǸƪǎŞƎŜǎΣ  

- ŀ ǘŜƭƧŜǎ ŀƴȅŀƎ ƎȅǼƧǘŞǎŜ ǎȊǸƪǎŞƎŜǎ de konkrétan megadott célhoz, 

-  ŀ ǘŜƭƧŜǎ ŀƴȅŀƎ ƎȅǼƧǘŞǎŜ ǎȊǸƪǎŞƎŜǎ ŘŜ ŀ ŎŞƭ ǘǀōōŦŞƭŜ ƛǎ ƭŜƘŜǘ ŀ ǘŀƴǳƭƽƪ ōƛȊƻƴȅƻǎ 

keretek között maguk határozzák meg a célt. 

Történelmi távlatok 

Régebbi korok több megvizsgált tankönyvében nyitott, gyakorlati élettel kapcsolatos 

feladatot nem sikerült találni. A mindennapi életben szükség volt nyilvánvalóan például 

gazdasági, pénzügyi tervek elkészítésére, vagy becslések elvégzésére, de ezekhez a szükséges 

ismereteket a tanulók konkrét példákon tanulták megΣ ƛƭƭŜǘǾŜ ŜƭǃǊŜ ƳŜƎƘŀǘłǊƻȊƻǘǘκŀŘƻǘǘ 

feltételekkel oldottak meg feladatokat. Ez a felfogás az oktatásban részben mind a mai napig 

megvan.   

YƛǾŞǘŜƭŜǎ ŜǎŜǘƴŜƪ ǘŜƪƛƴǘƘŜǘǃ Beke Manó 1909-es Vezérkönyvében megjelent példája, amely 

ŜƎȅ ŜƎȅǎȊŜǊǼ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘƴŀƪ ƛǎ ŦŜƭŦƻƎƘŀǘƽΦ  

α/ȊŞƭΥ {ȊłƳƝǘǎǳƪ ƪƛΣ ƳŜƴƴȅƛ Ƙaszna volt egy asztalosmesternek egy szekrényen? (Formális 

czél: tizedestörtek kivonása) 

9ƭǃƪŞǎȊƝǘŞǎΥ Iŀ ƳŜƎ ŀƪŀǊƧǳƪ ƘŀǘłǊƻȊƴƛΣ ŀȊ ŀǎȊǘŀƭƻǎƳŜǎǘŜǊƴŜƪ ƳŜƴƴȅƛ ƘŀǎȊƴŀ ǾƻƭǘΣ Ƴƛǘ ƪŜƭƭ 

tudnunk? Hogy mennyibe került a szekrény és mennyiért adta el. 

I. Fokozat. Mire kellett az asztalosnak pénzt kiadni? Az anyagra és a munkára. Megbeszéli a 

ǘŀƴƝǘƽ ŀ ƎȅŜǊŜƪƪŜƭΣ Ƴƛƴǃ ŀƴȅŀƎōƽƭ ƪŞǎȊǸƭǘ ŀ ǎȊŜƪǊŞƴȅΚ όŘŜǎȊƪŀΣ ȊłǊ ǎǘōΦύ 9Ȋ ŀȊ ŀƴȅŀƎ нÖ 5 

frtjába került. A munkáért fizetett a legényeinek 5ÖтрŦǊǘƻǘΦέ 

ΧΦ 

(Beke, Vezérkönyv, 1909  212-214.o) 

Ebben ƴƛƴŎǎŜƴŜƪ ƳŜƎŀŘǾŀ ŜƭǃǊŜ ŀȊ ŀŘŀǘƻƪ, így a feladat az eredeti alakjában kiegészítǃ 

feltételek megadására szorul, ŀȊŀȊ ƴȅƛǘƻǘǘ ƪŜȊŘŜǘǼ Şǎ Ǿŀƭƽǎ ƝƎȅ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛƴŜƪ ǘŜƪƛƴǘƘŜǘǃΦ ! 



tanulók maguk kereshetnek konkrét árakat, ám ezt a tényt Beke nem említi.  A 

kidolgozásban megadott adatoknál sem hangsúlyozza, hogy esetleg másképpen is lehet 

számolni. A példa könyvbeli ƪƛŘƻƭƎƻȊłǎŀ ŦǊƻƴǘłƭƛǎ ƽǊŀǾŜȊŜǘŞǎǊŜΣ ŜǊǃǎ ǘŀƴłǊƛ ƛǊłƴȅƝǘłǎǊŀ ǳǘŀƭΦ 

 

Modellezési feladatok a tanítási órán 

A tanítási gyakorlatban meghatározó a tanár tanítási stílusa, ami egyénenként változó és a 

tanár személyisége, felkészültsége és tapasztalata határozza meg. Egy tanár tanítási 

ƳƽŘǎȊŜǊŜ ǘǀōōŦŞƭŜ ƧŜƭƭŜƳȊǃōǃƭ ŞǇǸƭ ŦŜƭΣ Şǎ ŀǎȊŜǊƛƴǘΣ ƘƻƎȅ ƳƛƭȅŜƴ ǘƝǇǳǎǵ ƧŜƭƭŜƳȊǃƪ 

dominálnak benne, általában besorolható valamilyen tanítási alaptípusba. 

¶ bŞȊȊŜ łǘ ŀ aŀǘŜƳŀǘƛƪŀ aƽŘǎȊŜǊǘŀƴƛ ǇŞƭŘŀǘłǊ Ŝƭǎǃ ŦŜƧŜȊŜǘŞōǃƭ ŀ ǘŀƴƝǘłǎƛ ǎǘƝƭǳǎƻƪǊŀ 

vonatkozó részt, és válassza ki azokat, amelyekbe véleménye szerint a modellezési 

feladatok alkalmazása beleillik. 

M. 

A stíƭǳǎƻƪ ƧŜƭƭŜƳȊŞǎŜ ŀƭŀǇƧłƴ ŜƭǎǃǎƻǊōŀƴ ŀ realisztikus, a gyakorlatorientált, a projektorientált 

ǘŀƴƝǘłǎƛ ǎǘƝƭǳǎ ŜǎŜǘŞƴ ƪŞǇȊŜƭƘŜǘǃ Ŝƭ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ŀƭƪŀƭƳŀȊłǎŀΦ A problémamegoldó 

tanítás kereteibe is jól beleilleszkednek ilyen feladatok. Legkevésbé a hagyományos és a 

αbŜǿ aŀǘƘέ ǘŀƴƝǘłǎƛ ƳƽŘǎȊŜǊ ŀƭƪŀƭƳŀȊłǎŀ ŜǎŜǘŞƴ ŦƻǊŘǳƭƘŀǘƴŀƪ ŜƭǃΦ 

 

! ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ǘǀōōŦŞƭŜƪŞǇǇŜƴ ōŜƛƭƭŜǎȊǘƘŜǘǃƪ ŀ ǘŀƴƝǘłǎƛ ƽǊłōŀΣ ŀȊƻƴōŀƴ ŀƴƴŀƪ 

eldöntése, hogy mikor és milyen módszerrel kerüljenek alkalmazásra, a tanárra van bízva. 

9ƘƘŜȊ ǘƻǾłōōƛ ǎŜƎƝǘǎŞƎ ǘŀƭłƭƘŀǘƽ ƳŀƧŘ ŀ αaƽŘǎȊŜǊŜƪέ ŦŜƧŜȊŜǘōŜƴΦ  

 

! ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ ǊŞǎȊōŜƴ ƪƻƴƪǊŞǘ ǾƛȊǎƎłƭŀǘƻƪ ǎŜƎƝǘǎŞƎŞǾŜƭ ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ƛǎƪƻƭŀƛ 

alkalmazásáról lesz szó. 

 

Modellezés a magyar iskolai gyakorlatban 

A problémamegoldás magyar oktatási hagyományai jó alapul szolgálhatnak mindenféle új és 

ǵƧǎȊŜǊǼ ǘŀǊǘŀƭƻƳ ǘŀƴƝǘłǎłƘƻȊΣ ƝƎȅ ŀ ƳŀƎȅŀǊ NAT 2012-ōŀƴ ƳłǊ ƘŀƴƎǎǵƭȅƻǎŀƴ ƛǎ ƳŜƎƧŜƭŜƴǃ 

modellezés tanításához is.  

Felmerül tehát a kérdés, hogy mennyire lehet támaszkodni ezekre a hagyományos 

problémamegoldó alapokra a modellezési feladatok megoldása során.  



Mivel a magyar matematikaórákon modellezési feladat még alig ŦƻǊŘǳƭ ŜƭǃΣ az is kérdésként 

jelentkezikΣ ƘƻƎȅ αǾŀƧƻƴ ƘƻƎȅŀƴ ƻƭŘŀƴŀƪ ƳŜƎ ŜƭǃȊŜǘŜǎ ǘŀǇŀǎȊǘŀƭŀǘ ƴŞƭƪǸƭ ƳƻŘellezési 

ŦŜƭŀŘŀǘƻƪŀǘ ƳŀƎȅŀǊ ŘƛłƪƻƪΚέ 

Magyar fiatalok szöveges feladatok megoldásával kapcsolatban már  több felmérés is készült 

(Csíkos et al.2011), EȊŜƪ ƪǀȊǸƭ ŀȊ ŜƎȅƛƪōŜƴ р ŜƎȅǎȊŜǊǼ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘ ŜǎŜǘŞōŜƴ пллл 

tanuló válaszát elemezve vizsgálták, milyen típusú válaszokat választanak 10-11 éves tanulók 

3 választípus közül: (a) feladatmegoldási rutinon alapuló nem realisztikus (b) számokkal 

kifejezett válasz, amely figyelemōŜ ǾŜǎȊ ǊŜŀƭƛǎȊǘƛƪǳǎ ǘŞƴȅŜȊǃƪŜǘ (c) realisztikus válasz amely 

kitér a szituációból adódó problémákra a feladat megoldásával kapcsolatban, de ezekre 

hivatkozva azt állítja, hogy a feladat nem megoldható.  

!Ȋ ŜƭǃōōƛŜƪ közül a (b) válasz jelenti a modellezési megoldást. ! ǎȊŜǊȊǃƪ ƭŜƝǊƧłƪΣ ƘƻƎȅ ŀ 

feladatok valós szituációja ellenére a többség nem valós választ választott. Fontos azonban 

megjegyezni, hogy a (b) ςǘ ǾłƭŀǎȊǘƽƪ ŀǊłƴȅŀ ǘǀōō ŦŜƭŀŘŀǘ ŜǎŜǘŞōŜƴ ƳŜƎƪǀȊŜƭƝǘŜǘǘŜΣ ǎǃǘ ǾƻƭǘΣ 

hogy meg is haladta a nem valós (a)-t választók arányát. Viszont csak a tanulók 26,4%-a  

adott legalább 4 feladat esetében (b) típusú választ.  

A felmérés szerint azoknak a matematikajegyének átlaga, akik mind az 5 esetben a (b)-t 

választották 4,43.  

Ha nem is teljesen igaz, hogy a jó jegy és a jó problémamegoldó képesség egybeesik, de az 

ŜƭǃōōƛŜƪ ŀƭŀǇƧłƴ ƛǎ ǵƎȅ ǘǼnik, hogy a jobb problémamegoldók jobban oldanak meg 

modellezési feladatokat. 

!Ȋ Ŝƭǃōōƛ ǘŞƳłǘ tovább gondolva került sor magyar tanulóƪ ƪǀǊŞōŜƴ ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ ƪŞǊŘŞǎŜƪ 

vizsgálatára: 

¶ aŜƴƴȅƛǊŜ ƪǀȊŜƭƝǘŜƴŜƪ ƳŜƎ αƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎǎŜƭέ ŜƎȅ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘƻǘΚ 

¶ Milyen stratégiákat használnak modellezési feladatok megoldásához és mennyire 

ƛǎƳŜǊƛƪ ŦŜƭ ǎǘǊŀǘŞƎƛłƪ ƧŜƭŜƴǘǃǎŞǘ ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ƳŜƎƻƭŘłǎłƴłƭ Şǎ ŜȊ ŀ 

felismerés mennyire van összhangban a tényleges feladatmegoldásukkal? 

A továbbiakban rövid betekintés következik ezekbe a vizsgálatokba, mely nemcsak a 

modellezési feladatok tanításával kapcsolatban szolgál információkkal, tapasztalatokkal, de 

ƝȊŜƭƝǘǃǘ ƛǎ ŀŘ ŀ ǘŞƳŀ ƳƽŘǎȊŜǊǘŀƴƛ ƪǳǘŀǘłǎłōƽƭΦ  

!Ȋ Ŝƭǎǃ ƪŞǊŘŞǎ ƎȅŀƪƻǊƭŀǘƛƭŀƎ ŀ ǘŀƴǳƭƽƪ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ƪƻƳǇŜǘŜƴŎƛłƧłǊŀ ƪŞǊŘŜz. 

A modellezési kompetencia magában foglalja azokat a képességeket és készségeket, amelyek 

ƭŜƘŜǘǃǾŞ ǘŜǎȊƛƪ ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦƻƭȅŀƳŀǘ ŎŞƭǊŀ ƛǊłƴȅǳƭƽ ƳŜƎŦŜƭŜƭǃ ǾŞƎǊehajtását, valamint a 



szándékot is, hogy ezek a képességek és készségek gyakorlati alkalmazásra kerüljenek. 

(Maaß, 2004)  

A modellezési kompetencia mérésére több ƭŜƘŜǘǃǎŞƎ ƛǎ ǾŀƴΣ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ƪƻǊƭłǘƻƪƪŀƭ (Riebel, 

2010). Riebel említ egy olyan módszer is, amelynél az egyes modellezési lépésekre kapnak 

Ǉƻƴǘƻǘ ŀ ŘƛłƪƻƪΦ 5Ŝ ŀ ƳƽŘǎȊŜǊ ōǳƪǘŀǘƽƧŀΣ ƘƻƎȅ ŀƪƛ ǇŞƭŘłǳƭ ƴŜƳ ƳŜƎŦŜƭŜƭǃ ƳƻŘŜƭƭǘ łƭƭƝǘ ŦŜƭΣ ŀ 

további pontokat is elveszti.  

Tóth B. (2014) tudományos diákköri dolgozata szerint szerint éǊŘŜƳŜǎƴŜƪ ǘǼƴƛƪ ǘŜƘłǘ ŜȊǘ 

kikerülni és azt a módszert alkalmazni, hogy ha a tanuló hibázik, de utána helyesen folytatja, 

ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ ƭŞǇŞǎǊŜ ƪŀǇ ǇƻƴǘƻǘΦ    

Mivel a folyamat vizsgálata állt a középpontban, így nem a kapott eredmény, hanem a 

megoldás tervezése volt a lényeges. A modellezési folyamat vizsgálata a kövŜǘƪŜȊǃ ƭŞǇŞǎŜƪ 

alapján történt. 

1. A valós problémából matematikai probléma  

2. A matematikai probléma megoldása. 

оΦ ! ƪŀǇƻǘǘ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀƛ ŜǊŜŘƳŞƴȅōǃƭ Ǿŀƭƽǎ ŜǊŜŘƳŞƴȅ  

4. A valós eredmény értékelése. (Tóth B. 2014) 

A vizsgálathoz Tóth Bettina három korcsoport számára, azonos szituációból kiindulva 

(olimpiai stadion) készített modellezési feladatokat, majd ezeket egy iskola több mint 120 

tanulójával megoldatta.  

A három feladat komplexitás tekintetében tért el egymástól, mindhárom a 2012-es Olimpiai 

Stadion befogadóképességével illetve méreteivel volt kapcsolatos. Mivel a vizsgálatra 2012 

ǃǎȊŞƴ ƪŜǊǸƭǘ ǎƻǊ egy magyar kisváros gimnáziumában, a 7-11. osztályokban, ez igen aktuális 

témának is számított a nyári Londoni Olimpiai játékok után. Minden évfolyamon 2 csoport 

όƴƻǊƳłƭ Şǎ ŜƳŜƭǘ ǎȊƛƴǘύ ƻƭŘƻǘǘŀ ƳŜƎ ŀ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪŀǘ ŜƭǃȊŜǘŜǎ modellezési tapasztalat nélkül. A 

megoldásra körülbelül fél óra állt a tanulók rendelkezésére. 

Az eredmények részletes kiértékelése megtalálható a dolgozatban. 9ōōǃƭ Ƴƻǎǘ Ŏǎŀƪ ŀ 

ƪǀǾŜǘƪŜȊǃƪŜǘ ŜƳŜƭƧǸƪ ƪƛΥ 

¶ ! мнп ǘŀƴǳƭƽ ƪǀȊǸƭ ŀȊ Ŝƭǎǃ ƭŞǇŞǎǘ сл ŜǎŜǘōŜƴ ǘŜǘǘŞƪ ƳŜƎ ŀ ǘŀƴǳƭƽƪΣ ŀȊŀȊ ƪŞǎȊƝǘŜǘǘŜƪ 

modellt a feladathoz.  

¶ Legkevésbé a 4. lépés a valós eredmény értékelése jelent meg a munkákban. 

¶ Leginkább azok írtak valamilyen értelmezést megoldásuk végén, akik kételkedtek az 

eredményükben. 



¶ Akik tudtak valamit kezdeni a feladattal, azok 3 lépést végre is hajtottak és ennek 

alapján valamilyen eredményhez is jutottak. 

¶ Érdekesen alakul a korcsoportonkénti átlagos lépésszám. Majdnem minden 

korcsoportra igaz, hogy az emelt szinten magasabb az érték. Az eredmények alapján, 

magasabb évfolyamokon valamivel magasabb érték tapasztalható, de a tendencia 

nem lineáris. 

¶ Minden korosztályra érvényes, hogy bár sok modell megjelent, ezek csak ritkán 

voltak elfogadhatóak. A hetedikesek között kimondottan sok olyan megoldás volt, 

ami helytelen összefüggést vett alapul a futópálya szélessége és hossza között. Az is 

ŜƭǃŦƻǊŘǳƭǘ ŜƭŞƎ ƎȅŀƪǊŀƴΣ ƘƻƎȅ Ƨƽ ŜƭƪŞǇȊŜƭŞǎŜƪƪŜƭ ƛƴŘǳƭǘŀƪΣ Ře a képet nem tudták 

felhasználni munkájukban, teljesen a szöveg alapján próbáltak dolgozni.  

¶ !Ȋ ŜƭǃȊǃƭŜƎ ŜƭƪŞǇȊŜƭǘ ƳŜƎƻƭŘłǎƻƪƘƻȊ ƪŞǇŜǎǘ ƛƴƪłōō ŜƎȅǎȊŜǊǼōō ƳƻŘŜƭƭŜƪŜǘ 

ƪŞǎȊƝǘŜǘǘŜƪΣ ǎƻƪ ƳŜƎƻƭŘłǎ ƛƴƪłōō ƘŀǎǊŀǸǘŞǎǎȊŜǊǼ ōŜŎǎƭŞǎ Ǿƻƭǘ ƛƴŘƻƪƭłǎ Şǎ ƳŀƎȅŀǊłȊŀǘ 

nélkül.  

A második kérdés vizsgálatához, a tudatos probléma megoldási stratégiák alkalmazásának 

megfigyeléséhez a αǎŜƭōǎǘōŜǊƛŎƘǘŜǘŜ {ǘǊŀǘŜƎƛŜƴǳǘȊǳƴƎέ (Schukaljov/Leiss, 2011) módszer 

került alkalmazásra (Ambrus, G. 2013). Ennek során a tanulók miután megoldották a 

ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘƻǘΣ ŜƎȅ ƪŞǊŘǃƝǾŜǘ ƪŀǇǘŀƪ ŀ ŦŜƭŀŘŀǘǊŀ ǾƻƴŀǘƪƻȊƽ ŀ ǎŀƧłǘ 

stratégiahasználatukra irányuló állításokkal. A megoldásuk alapján kellett eldönteniük, hogy 

mennyire értenek egyet az adott stratégia használatával a feladat megoldása során. A 

szakirodalomban szŜǊŜǇƭǃ állítások került ek felhasználásra,  ŜƎȅ ŀ ŦŜƭŀŘŀǘƘƻȊ αǎȊŀōƻǘǘέ 

módosított állításrendszer készítéséhez.  

 

 



 

 

A képeken a 2012. évi Londoni Olimpiai Stadion látható.  

Az épület 80 000 ember befogadására képes.  

Itt rendezték a legtöbb atlétikai versenyt, így a pálya alkalmas 

400 méteres futóversenyek és 100 méteres sprintfutások 

ǎȊŜǊǾŜȊŞǎŞǊŜ ƛǎΦ LȊƎŀƭƳŀǎ ƭŜƘŜǘŜǘǘ ŜȊŜƪŜǘ ŀ ǾŜǊǎŜƴȅŜƪŜǘ ŀ ƭŜƘŜǘǃ 

ƭŜƎƪǀȊŜƭŜōōǊǃƭ ƳŜƎǘŜƪƛƴǘŜƴƛΦ  

 

±ŀƧƻƴ Ƙłƴȅ ƴŞȊǃ ŦŞǊǘ Ŝƭ ŀȊ ŀƭǎƽ ǎȊƛƴǘ ƭŜƎŜƭǎǃ ǎƻǊłōan? Írd le, 

hogyan gondolkodtál 

Tóth B. feladata 

! ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ łƭƭƝǘłǎƻƪŀǘ ƻǎȊǘłƭȅƻȊŘ м-5-ig számokkal aszerint, hogy mennyire igazak 

arra, mit tennél a sikeres feladatmegoldás érdekében. 

Ennek a feladatnak a megoldásánál 

 

1. néhány mondatot újra elolvasnék  

2. a fontos adatokat a szövegben külön megjelölném, például aláhúzással.  

3. megoldási tervet készítenék.  

4. vázlatot, ábrát készítenék.  

5. ǘǀōōǎȊǀǊ ŜƭƭŜƴǃǊƛȊƴŞƳ ƪǀȊōŜƴΣ ƘƻƎȅ Ƨƽ ǵǘƻƴ ƘŀƭŀŘƻƪ-e a megoldás felé.  

6. hasonló feladatot keresnék, és meggondolnám azt hogyan oldottam meg.  

7. ŀ ŦŜƭŀŘŀǘƻǘ ǊŞǎȊŦŜƭŀŘŀǘƻƪǊŀ ōƻƴǘŀƴłƳ ƳŜƎƻƭŘłǎ ŜƭǃǘǘΦ  

8. ŜƎȅǎȊŜǊǼǎƝǘŜƴŞƳ ŀ ŦŜƭŀŘŀǘƻǘΣ Şǎ Ŝƭǃōō ŜȊǘ ŀ ǾłƭǘƻȊŀǘƻǘ ƻƭŘŀƴłƳ ƳŜƎΦ  

9. ǾŞƎǸƭ ƳŜƎƎƻƴŘƻƭƴłƳΣ ƘƻƎȅ ŀȊ ŜǊŜŘƳŞƴȅŜƳ ƪǀǊǸƭōŜƭǸƭ ƳŜƎŦŜƭŜƭǃ-e.  

#ōǊŀΥ ! ƪŞǊŘǃƝǾ ŀ ŦŜƭŀŘŀǘ megoldása után 

Négy budapesti középiskolai tanulóval készült hang illetve videofelvétel a stadionos 

feladatok közül a 9-10 osztályosoknak készített változattal, 2013 tavaszán. Erre a 

feladatváltozatra azért esett a választás, mert az eredeti terv szerint különféle évfolyamon 

tanuló diákokkal akartuk megoldatni a feladatot és komplexitását tekintve ez illett legjobban 

ehhez a feladathoz. 

A diákok azt a feladatot kapták, hogy minél részletesebben mondják is el gondolataikat 

megoldás közbe. A felvételre a szaktanár javaslata és kérése alapján a tanulók önként 



vállalkoztak és lyukas órában illetve tanítás után került sor az interjúra. A szaktanár rövid 

ōŜƳǳǘŀǘłǎǘ ŀŘƻǘǘ ŜƭǃȊŜǘŜǎŜƴ a tanulókról.  A négy vizsgált személy közül három tanuló 

ugyanabba a gimnáziumba és azonos, 11. osztályba járt.  

Géza1: ! ƭŀȊŀ ƻƪƻǎ ǘƝǇǳǎΦ mǘƭŜǘŜ łƭǘŀƭłōŀƴ ŀȊƻƴƴŀƭ ǾŀƴΣ ƪŜŘǾŜǎΣ ŘŜ ƛŘǃƴƪŞƴǘ ƪŜǾŞǎōŞ 

ƳŜƎōƝȊƘŀǘƽΦ ό! ŦŜƭǾŞǘŜƭ ƛŘǃǇƻƴǘƧłōŀƴ ƛǎ ǇŞƭŘłǳƭ ƴŜƳ ŀ ƳŜƎōŜǎȊŞƭǘ ƘŜƭȅŜƴ ǾłǊŀƪƻȊƻǘǘΣ ŘŜ 

szerencsére megtaláltuk.) Szeretne jobb lenni, fontos neki, hogy mit ér el matekból, de 

ƛŘǃƴƪŞƴǘ ŀȊ ǀǘǀǎǘ ƴŜƳ ŞǊƛ ŜƭΦ 9ƭǃȊǃ ŞǾŜǘ ƪǸƭŦǀƭŘǀƴ ǘǀƭǘǀǘǘŜΣ ŜōōŜƴ ŀȊ ŞǾōŜƴ ƪŜǊǸƭǘ ŀȊ 

osztályba. 

A feladathoz nyugodtan kezdett hozzá, láthatóan értette, mit kell tennie. Vázlatos rajzot 

ƪŞǎȊƝǘŜǘǘΣ Ƴƛǳǘłƴ Ŝƭǎǃ ǘŜǊǾŞǘ ŀ ƪŞǇŜƴ ƭłǘƘŀǘƽ ǎƻǊƻƪ ǎȊłƳŀ ŀƭŀǇƧłƴ ǘǀǊǘŞƴǃ ōŜŎǎƭŞǎǘ ŜƭǾŜǘŜǘǘŜΣ 

GȅŀƪƻǊƭŀǘƛƭŀƎ ǾŞƎƛƎƘŀƭŀŘǘ ŀ ƧŜƭȊŜǘǘ п ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ƭŞǇŞǎŜƴ ŀ ǾŞƎǎǃ ŞǊǘŞƪŜƭŞǎ ƪƛǾŞǘŜƭŞǾŜƭ- 

megoldása során a stadion alakját körnek tekintette és r= 180/2 =90 m-rel számolt- és egy 

elfogadható eredményt is kapott (kb 700). A feladat megoldásához kb. 11 percre volt 

szüksége. 

Legfontosabbnak (4 és 5 osztályzat) az újraolvasást, vázlatkészítést, a megoldás közbeni 

ŜƭƭŜƴǃǊȊŞǎǘΣ ŀ ǊŞǎȊŦŜƭŀŘŀǘƻƪǊŀ ōƻƴǘłǎǘ Şǎ ŀ ǾŞƎǎǃ ƪƻƴǘǊƻƭƭǘ ǘŀǊǘƻǘǘŀΦ 9ȊŜƪ ŀ ǎǘǊŀǘŞƎƛłƪ 

ƳŜƎƻƭŘłǎłōŀƴ ƳŜƎƧŜƭŜƴǘŜƪΣ ŀ ǾŞƎǎǃ ŞǊǘŞƪŜlés kivételével. 

Zsuzsi: Nagyon aggályos típus, de utána tökéletes dolgozatokat is képes írni. Aprólékos, újat 

nemigen tud hozzátenni dolgokhoz, viszont igen kötelességtudó. Inkább végrehajtja azt, amit 

tanítanak neki, de megbízhatóan ötös. 

A feladat meglepte. A megoldáshoz kizárólag az ábrát használta, a rajz alapján becsüli a 

kerületet, közben próbálgat és többször elveti a becsült értéket- a rajz alapján. Végül közel 

500m-nek veszi a kerületet és kb. 880-ƴŀƪ ŀ ƴŞȊǃƪ ǎȊłƳłǘ ŀȊ Ŝƭǎǃ ǎƻǊōŀƴ όслŎƳ ŜƎȅ 

embernŜƪύΦ ! ƴŞƎȅ ƭŞǇŞǎŜƴ ǾŞƎƛƎƳŜƎȅΣ ŘŜ ŀ ǾŞƎǎǃ ŜǊŜŘƳŞnyt nem értékeli. A megoldás 

körülbelül 12 percet vett igénybe. 

 Legfontosabbnak az újraolvasást, az ábra és rendezést, a saját haladásának vizsgálatát a 

megoldás ƪǀȊōŜƴΣ ŀ ǊŞǎȊŦŜƭŀŘŀǘƻƪǊŀ ōƻƴǘłǎǘΣ ŜƎȅǎȊŜǊǼǎƝǘŞǎǘ Şǎ ŀ ǾŞƎǎǃ ƪƻƴǘǊƻƭƭǘ ƝǘŞƭǘŜΦ 9ȊŜƪ 

ƪǀȊǸƭ ŀȊ ǵƧǊŀƻƭǾŀǎłǎΣ ŀȊ łōǊŀ Şǎ ŀ ǊŜƴŘŜȊŞǎΣ ŀȊ ŜƎȅǎȊŜǊǼǎƝǘŞǎ όŎǎŀƪ ŀȊ łōǊłōƽƭ ŘƻƭƎƻȊƛƪύΣ 

jelenik meg a megoldás során. 

                                                           
1
 A neveket megváltoztattuk. 



ÁrpádΥ Wƽ ƳŀǘŜƪƻǎ Şǎ ŞǊŘŜƪƭǃŘǃΦ YǊŜŀǘƝǾΣ ŘŜ ƴŜƘŜȊŜƴ ŦƻƎŀŘƧŀ ōŜ ŀȊ ǵƧ ƛƴŦƻǊƳłŎƛƽƪŀǘΦ Wƽ 

problémamegoldó, gyorsan tud átlátni dolgokat. Viszont nehezen adja fel, ha valami nem 

megy, inkább kínlódik, problémázós alkat.  

Láthatóan nagyon zavarja a feladat, elmondása szerint valamilyen nehéz 

ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀŦŜƭŀŘŀǘƻǘ ǾłǊǘΦ bŜƳ ŞǊǘƛ Ƴƛǘ ǾłǊƴŀƪ ǘǃƭŜΣ ǘǀōbször próbálja megtudni, hogy jó 

úton jár-ŜΣ ǎȊŜǊŜǘƴŜ ƳŜƎŦŜƭŜƭƴƛΦ #ōǊłǘ ƪŞǎȊƝǘΣ ŀ ōŜƭǎǃ Ǉłƭȅŀ ƪŜǊǸƭŜǘŞƘŜȊ ŀ ŦŞƭƪǀǊǀƪ Şǎ ŀȊ ŜƎȅŜǎ 

ǊŞǎȊŜƪ ƘƻǎǎȊłǘ ōŜŎǎǸƭƛΣ Ŝōōǃƭ ōŜŎǎƭŞǎǘ ŀŘ ŀȊ łǘƭŀƎƻǎ ǎǳƎłǊƘƻǎǎȊǊŀ Şǎ ǳǘłƴŀ ƪǀǊǊŜƭ ǎȊłƳƻƭΦ уос 

Ŧǃ ƭŜǎȊ ŀȊ ŜǊŜŘƳŞƴȅŜΣ ǎƻƪƴŀƪ ǘŀƭłlja, és ezért az ábrából, ránézésre végül 700-nak becsüli a 

ƴŞȊǃƪ ǎȊłƳłǘΦ  

! ƳŜƎƻƭŘłǎ ƪō нп ǇŜǊŎŜǘ ǾŜǘǘ ƛƎŞƴȅōŜΦ ! ƴŞƎȅ ƧŜƭȊŜǘǘ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ƭŞǇŞǎ ŀ ǾŞƎǎǃ ŞǊǘŞƪŜƭŞǎ 

kivételével gyakorlatilag megjelenik nála. 

Legfontosabbnak a rendezés ςábra-ǘΣ ŀȊ ŜƎȅǎȊŜǊǼǎƝǘŞǎǘΣ Şǎ ŀ ǾŞƎǎǃ ƪƻƴǘǊƻƭƭǘ ǘŀǊǘƧŀΦ  

9ȊŜƪ ƪǀȊǸƭ ƳŜƎƧŜƭŜƴƛƪ ƴłƭŀΥ ŀȊ łōǊŀƪŞǎȊƝǘŞǎΣ ŀȊ ŜƎȅǎȊŜǊǼǎƝǘŞǎ ǘǀōōǎȊǀǊƛ ƪƝǎŞǊƭŜǘŜΣ ŀ ǾŞƎǎǃ 

kontroll-a kép alapján, de az elfogadott 700-as eredményt már nem gondolja át. 

Érdemes megjegyezni, hogy a megoldásánál a kevésbé fontosnak ítélt stratégiákból (1-2) a 

terv készítése (kicsit elnagyoltan), analógia keresés (de nem talál), elég jól halad-e 

(visszakérdezés formájában) megjelenik. 

Zoli: a negyedik tanuló is 11.-ŜǎΣ ƳƛǾŜƭ ƪŞǘǘŀƴƴȅŜƭǾǼ ƎƛƳƴłȊƛǳƳōŀ ƧłǊΣ ŜȊ млΦ ƻǎȊǘłƭȅƴŀƪ Ŧelel 

ƳŜƎ ŀȊ ŜƭǃƪŞǎȊƝǘǃǎ ŞǾ ƳƛŀǘǘΦ DȅƻǊǎ ƎƻƴŘƻƭƪƻŘłǎǵΣ Ƨƽ ƳŀǘŜƪƻǎΦ {ȊŜǊŜǘƛ ƘŀƳŀǊ ƳŜƎŎǎƛƴłƭƴƛ ŀ 

dolgokat, kimondottan eredménycentrikus.  

Hosszasan gondolkodik, de csendben. Felszólításra lassan kezd beszélni. Az ábrából próbál 

dolgozni. 72 szektort számol össze és ennek alapján 80 000:72 alapján 1111 embert gondol 

egy szektorba. Itt megakad. Eddig kb. 4 és fél perc telt el. Majd másképpen folytatja, a pályát 

egy 100x100-as négyzetnek feltételezi, egy oldalán 250 embert számol, így összesen 1000 

ember ülne az Ŝƭǎǃ ǎƻǊōŀƴΦ ! ŦŜƭǾŞǘŜƭǘ ƪŞǎȊƝǘǃ ǘŀƴłǊ ƳŜƎƪŞǊŘŜȊƛΣ ƘƻƎȅ ǊŜłƭƛǎ-e az eredmény? 

9ǊǊŜ ŀȊ Ŝƭǃōōƛ пл ŎƳ-es emberenként helyet 50-re javítja, mert az túl kicsi lenne és 800 

embert kap végül. 

A megoldás valamivel több. mint 11 percig tart, a négy modellezési lépésen gyakorlatilag 

végigmegy. 

Legfontosabbnak a rendezés ςłōǊłǘΣ ŀƴƴŀƪ ŜƭƭŜƴǃǊȊŞǎŞǘΣ hogy jól halad-ŜΣ Şǎ ŀ ǾŞƎǎǃ 

ƪƻƴǘǊƻƭƭǘ ƝǘŞƭƛΦ 9ȊŜƪ ƳŜƎƧŜƭŜƴƴŜƪ ƳŜƎƻƭŘłǎłōŀƴΣ ŘŜ ŀ ǾŞƎǎǃ ƪƻƴǘǊƻƭƭ Ŏǎŀƪ ŦŜƭǎȊƽƭƝǘłǎǊŀΣ ƛƭƭŜǘǾŜ 

a 800-ŀǎ ŜǊŜŘƳŞƴȅǊǃƭ ƳłǊ ƴŜƳ ƴȅƛƭŀǘƪƻȊƛƪΦ 



    A tapasztalatok rövid összefoglalása a két vizsgálat alapján: 

¶ A modellezési lépések elég jól megjelentek a tanulók munkáiban, annak ellenére, 

hogy ilyen feladattal gyakorlatilag nem is találkoztak, azaz sokan közelítenek 

αǀǎȊǘǀƴǀǎŜƴέ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎǎŜƭ ŀ feladatokhoz. 

¶ A modellezési lépések megjelenése nem jár együtt szükségképpen elfogadható 

ƳŜƎƻƭŘłǎǎŀƭΣ ǎǃǘΧ 

¶ A jobb problémamegoldók jobban boldogulnak a feladat nyitottságával, amire itt a 

ƳŜƎƧŜƭŜƴǃ ƳŀƎŀǎŀōō łǘƭŀƎƻǎ ƭŞǇŞǎǎȊłƳ ŀƭŀǇƧłƴ ƛƭƭŜǘǾŜ ŀȊ ƛƴǘŜǊƧǵƪōƽƭ lehetett 

következtetni. Ez utóbbi esetben láthatóan próbál az is megoldást készíteni, akinek a 

feladat nyitottsága nagyon idegen- ŦŜƭǘŜƘŜǘǃŜƴ ŜȊ ƻƪƻȊǘŀ ŀ ƳŀƎŀǎŀōō ƭŞǇŞǎǎȊłƳ 

łǘƭŀƎƻǘ ŀȊ ŜƳŜƭǘ ǎȊƛƴǘǼ ŎǎƻǇƻǊǘƻƪōŀƴ ƛǎΦ- Azaz a jobb problémamegoldók megoldandó 

problémát látnak, és nem riadnak vissza. ValószíƴǼǎƝǘƘŜǘǃ ŀȊ ƛǎΣ ƘƻƎȅ ŜōōŜƴ ŜǊǃǎŜƴ 

ǎŜƎƝǘƛ ǃƪŜǘ ŀ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪłǾŀƭ ǎȊŜƳōŜƴƛ ǇƻȊƛǘƝǾ ōŜłƭƭƝǘƻǘǘǎłƎǳƪ ƛǎΦ 

¶ ! ǘŜǊǾŜȊŞǎ Şǎ ŀ ǾŞƎǎǃ ŞǊǘŞƪŜƭŞǎ ƎȅŀƪǊŀƴ elmaradt mindkét vizsgálat esetén. A 

tervezést a külön vizsgált négy tanuló nem tartotta ŦƻƴǘƻǎƴŀƪΣ ǾƛǎȊƻƴǘ ŀ ǾŞƎǎǃ 

értékelést igen, viszont ez megoldásukban nem vagy csak részlegesen jelenik meg. 

¶ ! ŦŜƭŀŘŀǘƳŜƎƻƭŘłǎƘƻȊ ŀ Ƨƽ ǇǊƻōƭŞƳŀƳŜƎƻƭŘƽƪƴŀƪ ǵƎȅ ǘǼƴƛƪ, sok stratégia eszébe jut 

a feladattal kapcsolatban, annak megoldása után, de ezek csak részben jelentek meg 

a feladatmegoldásban. lehet, hogy inkább utólag tudatosult bennük, mi minden. is 

használható (lett volna) 

¶ A személyiség és konkrétabban a matematikai gondolkodásmód (mathematical 

thinking style .ƻǊǊƻƳŜƻ CŜǊǊƛΣ нлмлύ ƛǎ ōŜƭŜƧłǘǎȊƛƪ ŜǊǃǎŜƴ ŀ feladatmegoldásba ez itt 

ƛǎ ŞǊŜȊƘŜǘǃ ǾƻƭǘΦ 

Következtetések 

¶ .ƛȊǘŀǘƽ ŀȊ ŀȊ ŜǊŜŘƳŞƴȅΣ ƘƻƎȅ ŜƭǃƛǎƳŜǊŜǘ ƴŞƭƪǸƭ ƛǎ ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦƻƭȅŀƳŀǘ Ŧǃōō ƭŞǇŞǎŜƛ 

ƳŜƎƧŜƭŜƴƴŜƪΣ ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ƪƻƳǇŜǘŜƴŎƛŀ ŀƭŀǇǾŜǘǃ Ǿƻƴłǎŀƛ ƳŜƎǾŀƴƴŀƪ ŜƭǎǃǎƻǊōŀƴ ŀ 

jobb problémamegoldóknál.  

¶ Wƽ Ƙŀǘłǎǵ ƭŜƘŜǘ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ Ŝƭǃǘǘ ǘǳŘŀǘƻǎƝǘŀƴƛΣ ƳƛƭȅŜƴ ŦŜƭŀŘŀǘƻǘ ƻƭŘǳƴƪ 

meg, miben más ez, mint a hagyományos feladatok. Ez különösen a gyengébb 

ǘŜƭƧŜǎƝǘƳŞƴȅǼŜƪ ŜǎŜǘŞōŜƴ ǎŜƎƝǘƘŜǘƴŞ ŀ ŦŜƭŀŘŀǘƳŜƎƻƭŘłǎǘΦ 



¶ Nem ƭŜƘŜǘ ŀ ǘŀƴǳƭƽƪŀǘ αƳŀƎǳƪǊŀ ƘŀƎȅƴƛέ ŜȊŜƪƪŜƭ ŀ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪƪŀƭ- különösen amikor 

ƳŞƎ ƧłǊŀǘƭŀƴƻƪ ƛƭȅŜƴ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ƳŜƎƻƭŘłǎłōŀƴΦ ! ǘŀƴłǊƛ ōƛȊǘŀǘłǎΣ ǎŜƎƝǘǃ ƪŞǊŘŞǎŜƪ 

ƳŜƭƭŜǘǘ ŀȊ ƛƴǘŜǊƧǵƪ ŀƭŀǇƧłƴ ŞǊŜȊƘŜǘǃΣ ƘƻƎȅ Ƙŀ ŜƎȅƳłǎǎŀƭ ƳŜƎōŜǎȊŞƭƘŜǘƛƪ 

(megbeszélhették volna) a feladatmegoldást nemcsak többet is kihoztak volna 

magukból, hanem pozitívabb érzésekkel is távoztak volna a megoldás után.  

Ez utóbbi azért is fontos, mert a negatív érzések a modellezési feladatok iránt tovább 

gátolják az alkalmazások felé irányuló transzfer létrejöttét- így a modellezési 

feladatokkal a segítés helyett inkább gátoljuk az alkalmazási folyamat létrejöttét. 

¶ Feladat 

Borromeo Ferri, (2010, 105.o.) háromféle gondolkodási típust különít el 9-10 osztályos 

tanulók körében végzett vizsgálata alapján.  A gondolkodásmódok röviden a 

ƪǀǾŜǘƪŜȊǃƪŞǇǇŜƴ ƧŜƭƭŜƳŜȊƘŜǘǃƪΥ  

o Vizuális gondolkodásmód (visual thinking style): 9ƭǃǘŞǊōŜ ƘŜƭȅŜȊƛ ŀ ōŜƭǎǃ ƪŞǇƛ 

megjelenítést éǎ ŀ ƪŞǇƛ ƳŜƎƧŜƭŜƴƝǘŞǎŜƪ ƪǸƭǎǃ ƪƛǾŜǘƝǘŞǎŞǘΦ ! ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀƛ ƛǎƳŜǊŜǘŜƪ Şǎ 

ǀǎǎȊŜŦǸƎƎŞǎŜƪ ƳŜƎŞǊǘŞǎŞƴŞƭ ŜƭǃǎȊŜǊŜǘŜǘǘŜƭ ŀƭƪŀƭƳŀȊ ƘƻƭƛǎȊǘƛƪǳǎ ǊŜǇǊŜȊŜƴǘłŎƛƽƪŀǘΦ ! 

ōŜƭǎǃ ŜƭƪŞǇȊŜƭŞǎŜƪ ƎȅŀƪǊŀƴ asszociálnak valamilyen megélt szituációra. 

o Analitikusan gondolkodásmód (analitical thinking styleύΥ 9ƭǃǘŞǊōŜ ƘŜƭȅŜȊƛ ŀ ōŜƭǎǃ 

ŦƻǊƳłƭƛǎ ƳŜƎƧŜƭŜƴƝǘŞǎǘΣ Şǎ ŀ ŦƻǊƳłƭƛǎ ƳŜƎƧŜƭŜƴƝǘŞǎ ƪǸƭǎǃ ƪƛǾŜǘƝǘŞǎŞǘΦ YŞǇŜǎŜƪ ŀǊǊŀΣ 

ƘƻƎȅ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀƛ ƛǎƳŜǊŜǘŜƪŜǘΣ ǀǎǎȊŜŦǸƎƎŞǎŜƪŜǘ ƳŜƎƭŜǾǃ ǎȊƛƳōƻƭƛƪǳǎ Şǎ ǾŜǊōłƭƛǎ 

reprezentáció segítségével értsenek meg, Şǎ ŜȊǘ ŀ ƳƽŘǎȊŜǊǘ ŜƭǃǘŞǊōŜ ƛǎ ƘŜƭȅŜȊƛƪΦ 

Ennek során lépések sorozatán keresztül jutnak el leginkább céljukhoz. 

o Integrált gondolkodásmód (integrated thinking style): Az így gondolkodók a két 

gondolkodásmódot kombinálják és képesek rugalmasan váltani is a vizuális és 

analitikus reprezentáció és eljárás között. 

A leírt négy tanulói feladatmegoldás alapján próbálja eldönteni, melyik tanulóra 

ƳŜƭȅƛƪ ƎƻƴŘƻƭƪƻŘłǎƳƽŘ ŀ ƧŜƭƭŜƳȊǃ ƛƴƪłōōΦ 

M. 

! ǘŀƴǳƭƽƪ ƳŜƎƴȅƛƭŀǘƪƻȊłǎŀ Ŏǎŀƪ ǊǀǾƛŘƝǘǾŜ ƻƭǾŀǎƘŀǘƽΣ ŘŜ ŀȊ ŀƭŀǇǾŜǘǃ ƎƻƴŘƻƭƪƻŘłsmód elég jól 

ƪƛǊŀƧȊƻƭƽŘƛƪ ōŜƭǃƭŜΦ  ¢ŜǊƳŞǎȊŜǘŜǎŜƴ ŀ ŦŜƭǾŞǘŜƭ ǊŞǎȊƭŜǘŜǎ ŜƭŜƳȊŞǎŜ ƛƭƭŜǘǾŜ ǘƻǾłōōƛ 

ŦŜƭŀŘŀǘƳŜƎƻƭŘłǎƻƪ ǾƛȊǎƎłƭŀǘŀ ƴŞƭƪǸƭ ǘŜƭƧŜǎ ōƛȊǘƻƴǎłƎƎŀƭ ƴŜƳ łƭƭƝǘƘŀǘƽƪ ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃƪΦ 



Géza: integrált (gondolkodásmód) g.m., amely kissé analitikusba hajlik. Vizuálisan indít, a 

reális szituációban dolgozik, majd ezt elvetve készíti el matematikai modelljét, amellyel 

eredményesen dolgozik. 

Zsuzsi: vizuális g.m., inkább a képet ragadja meg, matematikai ismereteket gyakorlatilag nem 

ƪƝǾłƴ αŜƭǃƘƝǾƴƛέΣ ƪŜǾŞǎ ƛƴŘƻƪƭłǎłt is kép illetve a szituáció alapján adja. 

Árpád: analitikus g.m., rögtön matematikai modellt készít, sokat gondolkodik, matematikai 

ƛǎƳŜǊŜǘŜƪŜǘ ƳƻȊƎƽǎƝǘǾŀΦ ±ŞƎǸƭ ǎȊƛƴǘŜ ƭŜƳƻƴŘ ŜǊǊǃƭ ŀ ƳƽŘǎȊŜǊǊǃƭ Şǎ ŀ ƪŞǇ ŀƭŀǇƧłƴ ōŜŎǎǸƭΦ {ƻƪ 

verbális, matematikai tartalmú megnyilatkozás. 

Zoli: analitikus g.m., rögtön matematikai modellt készít, ezt elveti és újabbat készít. 

Elképzeléseit számításokkal többször korrigálja.  

 

A modellezési feladatok megoldásával kapcsolatos megfigyelések között külön figyelmet 

érdemel a nehézségek vizsgálata, hiszen ezek a feladatok szokatlanok és még a jó 

problémamegoldók számára is gondot okozhatnak.  

 

Nehézségek  modellezési feladatok megoldása során 

 A modellezési feladatokkal kapcsolatos nehézségek Ŧǃ ƻƪŀƪŞƴǘ a szakirodalomban többen a 

feladatok kognitív igényességét említik (Blum, 2007, Schukajlow 2011). 

A tanulók számára a modellezési feladatok megoldása többféle ok miatt is nehézséget 

okozhat. A feladatszöveg, a szituáció megértésével kapcsolatban, valamint a feladat nyitott 

voltának kŜȊŜƭŞǎŜ ǎƻǊłƴ ǾłǊƘŀǘƽ ŜƭǎǃǎƻǊōŀƴ ǇǊƻōƭŞƳŀ. !Ȋ Ŝƭǃōōƛ ŀƴƴŀƪ ŀƭŀǇƧłƴΣ ƘƻƎȅ ŀ 

szöveges feladatok megoldásánál ez ǊŜƴŘǎȊŜǊŜǎŜƴ ƧŜƭŜƴǘƪŜȊǃ ƎƻƴŘ, míg az utóbbi esetében 

ŀȊŞǊǘΣ ƳŜǊǘ ŀ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ƘŀƎȅƻƳłƴȅƻǎŀƴ ȊłǊǘŀƪΣ ƝƎȅ ŀ ƴȅƛǘƻǘǘΣ ƭŜƎƛƴƪłōō ŀ ƴȅƛǘƻǘǘ ŜƭŜƧǼ Şǎ ǾŞƎǼ 

problémák megértésbeli gondokat okozhatnak, bizonytalanságot kelthetnek. Ez utóbbira az 

ŜƭǃȊǃ ǊŞǎȊōŜƴ ƛǎ  ƭłǘƘŀǘǘǳƴƪ ǇŞƭŘłǘΦ 

A magyar oktatási hagyományokban a többféle megoldási út keresése nem ismeretlen, így 

azok a szintén nyitottnak számító feladatok, amelyek látszólag zártak, de megoldásuk 

többféle úton is lehetséges kevésbé okoznak gondot.  A modellezési feladatok többségénél 

azonban a nyitottság éppen ƴŜƳ ŀ ŦŜƭŀŘŀǘ ƳŜƎƻƭŘłǎƛ ǵǘƧłƴŀƪ ǎƻƪǎȊƝƴǼǎŞƎŞōŜƴ ǊŜƧƭƛƪΣ ƘŀƴŜƳ 

a feladat megfogalmazásának nyitottságában. Ez pedig nemcsak a magyar, de például a 

német iskolások számára is problémát okoz (Schukajlow, 2011).  



Magyar középiskolás tanulók körében végzett felmérések (Tóth B. 2013, Ambrus, G. 2013) 

többféle nehézséget is említenek, de ugyanakkor arra is rámutatnak, hogy nem idegen a 

ǘŀƴǳƭƽƪ ǘǀōōǎŞƎŞǘǃƭ ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎΣ ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ feladatok megoldása. 

Tanulók tényleges modellezési tevékenységét Şǎ ŀȊ ƝƎȅ ŦŜƭƳŜǊǸƭǃ ǇǊƻōƭŞƳłƪŀǘ Şǎ 

ƭŜƘŜǘǃǎŞƎŜƪŜǘ vizsgálta Borromeo Ferri (2010), és kiemelte az egyéni utak ƧŜƭŜƴǘǃǎŞƎŞǘ attól 

ŦǸƎƎǃŜƴΣ ƘƻƎȅ ƳƛƭȅŜƴ ƎƻƴŘƻƭkodási típusú a megoldó.  

Bonyolultabb modellezési feladatok jelenlegi matematikatanítási integrációjának 

ƭŜƘŜǘǃǎŞƎŜƛǘ ǾƛȊǎƎłƭǘŀ YΦ aŀǎǎ ŜƎȅ hónapokon át tartó vizsgálat keretében német iskolások 

egy csoportja körében (Mass, 2004). A kutatási eredmény szerint pozitív ŦŜƧƭǃŘŞǎ volt 

tapasztalható a modellezési kompetencia terén a tanulók többségénél és az is kiderült, hogy 

7. osztálytól a modellezési kompetencia fejlesztése lehetséges.   

 

Több projektben szerzett számos tapasztalatra hivatkozva Blum megjegyzi, hogy a 

ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎ ǘŀƴǳƭƘŀǘƽ ό.ƭǳƳΣ нллтύΦ 9ƘƘŜȊ ƳŜƎŦŜƭŜƭǃ ƽǊŀǎȊŜǊƪŜȊŜǘŜǘΣ ŀ ǘŀƴǳƭƽƪ ƪƻƎnitív 

aktivitásának fokozását valamint hatékony és tanulóorientált óravezetést javasol. Véleménye 

szerint többek között érdemes kevésbé komplexebb feladatok megoldásával kezdeni, és a 

komplexitást lassan fokozni a továbbiakban.  

Modellezési feladatok alkalmazásának megkezdésekor az adott tanulócsoportban gyakran jól 

alkalmazható az úgy nevezett  lépésenkénti módszer. Ez azt jelenti, hogy a tanár az adott 

szituáció feldolgozását kérdésekkel, segédinformációkkal irányítja, de teret enged további 

tanulói kérdéseknek is. De természetesen megteheti azt is, hogy felveti a valósággal 

kapcsolatos problémát, és a konkrét probléma (problémák) megfogalmazását, illetve a 

ƪƛŘƻƭƎƻȊłǎǘ όǘǀōōŦŞƭŜ ƭŜƘŜǘǃség!) teljesen a tanulókra bízza, biztatva, esetleg rövid 

ǘŀƴłŎǎƻƪƪŀƭ ǎŜƎƝǘǾŜ ǃket. Mindkét módszer lehet sikeres. (Blomhoj/Jensen, 2003.)  

¶ Feladat 

Oldja meg a kǀǾŜǘƪŜȊǃ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘƻǘ és gondolja meg, hogy milyen kérdésekkel 

segítené a megoldását szükség esetén. Hányadikosokkal oldatná meg? 

Károly egy kisváros külvárosi részén lakik, körülbelül 4 km-re a központtól és így kb. 17 km-re 

a legközelebbi kedvezményes benzint áruló benzinkúttól, ahol az aktuális árnál 10 Ft-tal 

olcsóbb a benzin litere. Oda a környékre, csak tankolás céljából menne.  

Számítsd ki, hogy az aktuális MOL benzinár mellett mennyit spórol meg körülbelül, ha 

kedvezményesen jár tankolni? 



Szerinted részt fog-e venni az akcióban? 

M. 

tŞƭŘłǳƭ ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ ƳŜƎƻƭŘłǎ ƪŞǎȊƝǘƘŜǘǃΥ 

Tegyük fel, hogy van egy 7 l-es országúti fogyasztású autója, 50 l-es benzintankkal. 

Egy tankolás során 50-szer 10 Ft-t, azaz 500 Ft-ot spórol meg.  

Ha a benzin árát 300 Ft/l-nek vesszük például, akkor 
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Ft/km a költsége. Egy út oda-

vissza ennek 34-szeresébe, azaz 583,1 Ft-ba kerül, így ezzel az autóval nem fognak Tokodra 

járni. 

Megállapodhatunk abban, hogy pl. 200 Ft megtakarítása esetén már érdemes az adott 

ǘǀƭǘǃłƭƭƻƳłǎǊŀ ƳŜƴƴƛΦ 9ƪƪƻǊ ŀ ōŜƴȊƛƴƪǵǘ ƭŜƎŦŜƭƧŜōō 1,7
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km-re lehet. 

Ha 6 l-t fogyaszt, akkor 18 Ft/km a költség, ekkor az út Tokodra és vissza 612 Ft lenne. Ha a 

ǘŀƴƪ ǼǊǘŀǊǘŀƭƳŀ ŎǎǀƪƪŜƴ ƳŞƎ ƪŜŘǾŜȊǃǘƭŜƴŜōō ŀ ƘŜƭȅȊŜǘΦ  

Általában elmondható, hogy a minél nagyobb tank és a minél kisebb fogyasztású az autó, 

ŀƪƪƻǊ ŀ ƪŜŘǾŜȊǃ ŀ ŘƛǎȊƪƻƴǘ ōŜƴȊƛƴłǊǊŀƭ Ǿŀƭƽ ǘŀƴƪƻƭłǎΦ 

A tapasztalatok szerint a tanulók számára a legnagyobb problémát a feladat nyitottsága 

okozza. Úgy érzik nem megoldható a feladat, hiszen nincsenek adatok megadva. Érdemes 

ǎŜƎƝǘǎŞƎǸƪǊŜ ƭŜƴƴƛ ŀōōŀƴΣ ƘƻƎȅ ƳŜƎŦŜƭŜƭǃ ŦŜƭǘŞǘŜƭŜƪŜǘ ƘŀǘłǊƻȊȊŀƴŀƪ ƳŜƎ ŀ ƳƻŘŜƭƭ 

elkészítéséhez, és hogy belássák, hogy az adatok alapján többféle helyes eredmény is 

születhet. 

¶ Feladat 

Gondolja meg, hogy milyen nehézségeket okoz a tanár számára modellezési feladat 

ŀƭƪŀƭƳŀȊłǎŀ ŀ ǘŀƴƽǊłƴΣ Şǎ ŜȊŜƪ ŀ ƴŜƘŞȊǎŞƎŜƪ ƘƻƎȅŀƴ ƪǸȊŘƘŜǘǃƪ ƭŜΦ 

M. 

!Ȋ ƽǊŀ ƪƻƳǇƭŜȄŜōōΣ ƴŜƘŜȊŜōōŜƴ ǘŜǊǾŜȊƘŜǘǃ ŜƭǃǊŜΣ Şǎ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪłƴ kívüli ismeretek is 

szükségesek. Kevés anyag áll a tanár rendelkezésére az óra tervezéséhez. Ezeket említi Blum 

(Blum 2007), de megjegyzi, hogy az utóbbi már Németországban nem áll fenn, hiszen sok 

kiadvány foglalkozik modellezési feladatokkal illetve tartalmaz tanórán használható 

feladatokat.  

!Ȋ ŜƭǃōōƛŜƪƘŜȊ ƳŞƎ ƘƻȊȊłǘŜƘŜǘǃΣ ƘƻƎȅ ǵƧ ƛǎƳŜǊŜǘŜƪ ƛǎ ǎȊǸƪǎŞƎŜǎŜƪ ƳƛƴŘ ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ 

feladatokról, mind a felhasználásukkal kapcsolatos módszertani tudnivalókról, ez, valamint 

ŀȊ ƽǊłƪǊŀ Ǿŀƭƽ ƪŞǎȊǸƭŞǎ ƛŘǃƛƎŞƴȅŜǎΣ ŀƪłǊcsak a modellezési feladatok alkalmazása, hiszen egy-



ŜƎȅ ŦŜƭŀŘŀǘ ƳŜƎƻƭŘłǎłƘƻȊ ǎƻƪǎȊƻǊ ƭŜƎŀƭłōō ŜƎȅ ǘŜƭƧŜǎ ǘŀƴƽǊŀ ǎȊǸƪǎŞƎŜǎΣ ƳłǊǇŜŘƛƎ ŀȊ ƛŘǃ 

kevés- hangzik a tanárok gyakran hangoztatott érve.  

A nehézségek leküzdéséhez javasolható az önképzés illetve tanártovábbképzés, tanári 

ǎȊŜƳƭŞƭŜǘǾłƭǘłǎΣ ƛƭƭŜǘǾŜ ŀƴƴŀƪ łǘƎƻƴŘƻƭłǎŀΣ ƘƻƎȅ Ƙƻƭ Ƨǳǘ ƛŘǃ ŜƎȅǎȊŜǊǼōō Şǎ ƳƛƪƻǊ ƘƻǎǎȊŀōō 

ƭŞƭŜƎȊŜǘǾŞǘŜƭǼ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘ ƳŜƎƻƭŘłǎłǊŀΦ ;ǊŘŜƳŜǎ ƳŜƎƎƻƴŘƻƭƴƛΣ ƘƻƎȅ ŀ ǘŀǇŀǎȊǘŀƭŀǘƻƪ 

szerint az év vége felé az utolsó egy-két hét jól kihasználható általában modellezési, akár 

hosszabb feladatok megoldására is, de erre sok iskolában, ki tudja miért, mégsem kerül sor. 

 

Modellezési feladatok értékelése  

Az értékelés során a tanár önmaga és a tanulók számára is megfogalmazza, hogy adott 

ismeretek, eljárások, folyamatok mennyire sikeresen jelennek meg a tanulók 

ismeretrendszerében.  

Az értékelés kérdését a továbbiakban a modellezési feladatok esetében a gyakorlati 

ƭŜƘŜǘǃǎŞƎŜƪ ǎȊŜƳǇƻƴǘƧłōƽƭ ǾƛȊǎƎłƭƧǳƪΦ 

A modellezési feladatok esetében ŀ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ƴȅƛǘƻǘǘǎłƎŀ ƳƛŀǘǘΣ ŀȊŀȊ ŀ ƳƻŘŜƭƭǘǃƭ ƛƭƭŜǘǾŜ ŀ 

ƳƻŘŜƭƭƘŜȊ ǊǀƎȊƝǘŜǘǘ ƪƻƴƪǊŞǘ ŦŜƭǘŞǘŜƭŜƪǘǃƭ ŦǸƎƎǃŜƴ ǘǀōōŦŞƭŜ ƘŜƭȅŜǎ eljárás és eredmény is 

létezhet. Míg a zárt feladatok esetében sem helyes csak a végeredményre koncentrálva 

megítélni, - azaz  annak helyes vagy helytelen voltából -  a megoldás egész folyamatát, a 

modellezési feladatok esetében ez gyakorlatilag nem is jöhet szóba. Mivel a modellezési 

ŦŜƭŀŘŀǘ ƳŜƎƻƭŘłǎŀ ǎƻǊłƴ ŀȊ ŜƭǾŞƎȊŜǘǘ ŦƻƭȅŀƳŀǘ ŀ ƳŜƎƘŀǘłǊƻȊƽΣ ƝƎȅ ŜƴƴŜƪ ŀƭŀǇǾŜǘǃ ǎzerepe 

van a megoldás értékelésében is.  

tŞƭŘłǳƭ ŞǊǘŞƪŜƭƘŜǘǃΣ egyéni munkájuk alapján, hogy hány modellezési lépést végeztek el 

(Tóth B. 2013), illetve hány modellezési lépést végeztek el jól/közepesen/helytelenül vagy 

egyáltalán nem tanulók megoldásuk a során. A csoportban végzett munka értékelése is 

történhet hasonlóképpen (Maaß, 2007). Az említett értékelési módokkŀƭ ŜƭǎǃǎƻǊōŀƴ ŀȊ 

ƛƭƭŜǘǃƪ modellezési kompetenciája kerül értékelésre. 

A modellezési kompetencia magában foglalja azokat a képességeket és készségeket, amelyek 

ƭŜƘŜǘǃǾŞ ǘŜǎȊƛƪ ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦƻƭȅŀƳŀǘ ŎŞƭǊŀ ƛǊłƴȅǳƭƽ ƳŜƎŦŜƭŜƭǃ ǾŞƎǊŜƘŀƧǘłǎłǘΣ ǾŀƭŀƳƛƴǘ ŀ 

szándékot is, hogy ezek a képességek és készségek gyakorlati alkalmazásra kerüljenek. 

(Maaß, 2004)  

Az ŞǊǘŞƪŜƭŞǎ ŦǸƎƎ ŀǘǘƽƭΣ ƘƻƎȅ ƳƛƭȅŜƴ ƧŜƭƭŜƎǼ ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎǎŜƭ ƪŀǇŎǎƻƭŀǘƻǎ ŦŜƭŀŘŀǘΣ ƳƛƭȅŜn 

ƴŜƘŞȊǎŞƎǼΣ Ƴƛ Ǿƻƭǘ ŀ ŦŜƭŀŘŀǘ konkrét célja, mi várható el reálisan az adott tanulócsoporttól.  



9Ǝȅ ŜƎȅǎȊŜǊǼ ŞǊǘŞƪŜƭŞǎƛ ǎŞƳłǘ ŀŘ ƳŜƎ aŀŀǖ (2004, 40.o.), ennek alapján készült el a 

ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ ŞǊǘékeléshez használható táblázat, amely alapul szolgálhat konkrét modellezési 

feladat ςmegoldás értékelésének elkészítéséhez: 

1. A valós modell elkészítése 

-aŜƎŦŜƭŜƭǃŜƪ-e a megfogalmazott feltételezések? 

-! ǇǊƻōƭŞƳŀ ŜƎȅǎȊŜǊǼǎƝǘŞǎŜ Ǌeálisan történt-e 

0-10 pont 

2. A matematikai modell és kidolgozása 

- MegŦŜƭŜƭǃŜƴ ǘǀǊǘŞƴǘ-e a matematizálás 

- Matematikailag korrekt-e a megoldás 

0-14 pont 

3. Az eredmény interpretálása 

- megtörtént-e az eredmény interpretálása  a 

valóságra 

- aŜƎŦŜƭŜƭǃ-e ez az interpretálás 

 

0-6 pont 

4. A kapott eredmény vizsgálata, a modell kritikája 0-10 pont 

5. !Ȋ ŜƭǾŞƎȊŜǘǘ Ƴǳƴƪŀ ƳŜƎŦŜƭŜƭǃ ŘƻƪǳƳŜƴǘłƭłǎŀ 0-10 pont 

  50 pont 

Táblázat: Modellezési megoldásához értékelési szempontok és pontrendszer K. Maaß 2004 

nyomán. 

Fontos, hogy az értékelési szempontokat az adott csoport a feladat kiadásakor megismerje 

és az is, hogy a pontok mellett szóbeli értékelés is szerepeljen.  

 

A modellezéssel kapcsolatban feladatok megoldásán kívül másféle αfeladatokέ is adhatók a 

tanulók számára. Például adott modell értékelése vagy modellezési feladat készítése.  

Ez utóbbiak szerepelnek ǇŞƭŘłǳƭ ƪǀǘŜƭŜȊǃ ŦŜƭŀŘŀǘƪŞƴǘ ǘŀƴłǊǎȊŀƪƻǎ ƘŀƭƭƎŀǘƽƪ ±ŀƭƽǎłƎƪǀȊŜƭƛ 

aŀǘŜƳŀǘƛƪŀ LL ǎǇŜŎƛłƭǎȊŜƳƛƴłǊƛǳƳłƴΦ 9ƴƴŜƪ ǎƻǊłƴ ŀȊ ŜƭƪŞǎȊƝǘŜƴŘǃ ŦŜƭŀŘŀǘƘƻȊ ŀŘƻǘǘ 

kritériumok figyelembevételével mindig közösen a csoporttal ƪŞǎȊǸƭ Ŝƭ ŜƭǃǊŜ az a 

szempontrendszer, ami alapjáƴ ŀ ŦŜƭŀŘŀǘ ōŜƳǳǘŀǘłǎŀ ǳǘłƴ ŀ ƎȅŀƪƻǊƭŀǘǾŜȊŜǘǃƛ ŞǊǘŞƪŜƭŞǎ 

készül.  

A szempontrendszer elkészítése során eƭǃǎȊǀǊ ŀ ǎȊŜƳǇƻƴǘƻƪ ƪŜǊǸƭƴek a táblára, majd 

megállapodás következik egy összpontszámban és abban, hogy ez hogyan kerül elosztásra a 

szempontok között (súlyozás). 



tŞƭŘłǳƭ ƝƎȅ ƪŞǎȊǸƭǘ Ŝƭ ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ ǎȊŜƳǇƻƴǘκǇƻƴǘǎȊłƳ ǊŜƴŘǎȊŜǊ is az egyik félévben 

(zárójelben a pontszámok találhatók): 

1. Korosztály  

- Téma autentikussága ennek a korosztálynak (1) 

- ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀƛ ǘŀǊǘŀƭƻƳ ƳŜƎŦŜƭŜƭǃ-e (1) 

2. Design (a feladat kivitelezése alkalmas és igényes-e) (1) 

3. Kommentár (A feladathoz kell csatolni, adott szempontok szerinti tartalommal) 

- Korosztály feltüntetése 

- A feladatban érintett matematikai tartalom 

- Megoldás, legalább egy lehetséges modell végiggondolása, kidolgozása 

- A feladat továbbgondolása, variálása 

(4X1) 

4. Modellezési feladat-e valóban (2) 

Összesen 9 pont 

9ōōŜƴ ŀ ǇƻƴǘƻȊłǎōŀƴ ƎȅŀƪƻǊƭŀǘƛƭŀƎ ŜƎȅŜƴƭǃ ǎǵƭƭȅŀƭ ǎȊŜǊŜǇŜƭǘŜƪ ŀȊ ŜƎȅŜǎ ǘŞƴȅŜȊǃƪΦ 9miatt, 

valamint a kevés szempont és az alacsony összpontszám következtében kevésbé differenciált 

képet adott a hallgatói munkákról. A csoport a félév végén ezt meg is jegyezte.  Fontos lett 

volna még például a bemutatás módja-t is hozzávenni. Voltak már olyan csoportok is, akik 

úgynevezett bónuszpont beiktatását javasolták. Ez azt jelentette, hogy a feladat 

bemutatása/megoldatása ǳǘłƴ ŀȊ ƛƭƭŜǘǃ ƪƛƳŜƴǘ Şǎ ŀ ŎǎƻǇƻǊǘ ǎȊŀǾŀȊƻǘǘΣ ƘƻƎȅ ƳŜƴƴȅƛǘ ƪŀǇƧƻƴ 

bónuszként az erre a célra korábban már  meghatározott pontszámból, amihez aki akart 

ƛƴŘƻƪƭłǎǘ ƛǎ ŦǼȊhetett. A szavazás eredményét az érintett hallgató is megismerte ezután.  

Ez a fajta értékelési kiegészítés  általában nemcsak reális, de hasznos is volt. 

!Ȋ Ŝƭǃōōƛ ŞǊǘŞƪŜƭŞǎƛ ƳƽŘǎȊŜǊŜƪ ŜƭǘŞǊƴŜƪ ŀ ƘŀƎȅƻƳłƴȅƻǎ ǘŀƴłǊƛ ŞǊǘŞƪŜƭŞǎǘǃƭ ǎƻƪ ǘŜƪƛƴǘŜǘōŜƴΦ 

!ǊǊŀ ƛǎ ǇŞƭŘłǘ ƳǳǘŀǘƴŀƪΣ ƘƻƎȅŀƴ ƭŜƘŜǘ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ αŦŜƭŀŘŀǘƻƪƘƻȊέ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ǎȊŜƳǇƻƴǘƻƪ 

segítségével, ŘŜ ŀ ƭŜƘŜǘǃǎŞƎŜƪƘŜȊ ƪŞǇŜǎǘ ŜƎȅǎŞƎŜǎ ŞǊǘŞƪŜƭŞǎƛ ǊŜƴŘǎȊŜǊǘ ƪŞǎȊƝǘŜƴƛΦ  ;ǊŘŜƳŜǎ 

továbbgondolni, hogy az értékelésbe hogyan lehet minél hatékonyabban bevonni a 

tanulókat. 

¶ Feladat 

YŞǎȊƝǘǎŜƴ ŞǊǘŞƪŜƭǃ ǎȊŜƳǇƻƴǘǊŜƴŘǎȊŜǊǘ Ƙŀ ŀ ŦŜƭŀŘŀǘ az, hogy adott modell megértését kell 

értékelni. 

M. 



¢ǀōōŦŞƭŜ ǎȊŜƳǇƻƴǘǊŜƴŘǎȊŜǊ ƪŞǎȊƝǘƘŜǘǃΣ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ǇƻƴǘƻȊłǎǎŀƭΦ CƻƴǘƻǎΣ ƘƻƎȅ ŀ ǎȊŜƳǇƻƴǘƻƪ 

között ǎȊŜǊŜǇŜƭƧŜƴŜƪ ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃƪΥ 

A modell megértése. A modell (valós és matematikai) értékelése, kritikája a feladat 

ǎȊŜƳǇƻƴǘƧłōƽƭΦ ! ƳŜƎŦŜƭŜƭǃ ŘƻƪǳƳŜƴǘłŎƛƽΦ {ȊǸƪǎŞƎκƭŜƘŜǘǃǎŞƎ ŜǎŜǘŞƴ ƧŀǾŀǎƭŀǘ Ƴłǎ 

modellre. 

 

Modellezés megjelenése a tantervekben 

! ƪǀǾŜǘƪŜȊǃƪōŜƴ a magyar NAT 2012 mellett összehasonlításként rövid bepillantás 

következik a Német AƭŀǇǘŀƴǘŜǊǾōŜ ƛǎΦ 9ƴƴŜƪ ǎƻǊłƴ ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ƪƻƳǇŜǘŜƴŎƛŀ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ 

ǎȊƛƴǘƧŜƛ ƛǎƳŜǊƘŜǘǃƪ ƳŜƎΦ ! ǎȊƛƴǘŜƪ łǘƎƻƴŘƻƭłǎłƴŀƪ ŀ hazai ƎȅŀƪƻǊƭŀǘōŀƴ ƛǎ ƧŜƭŜƴǘǃǎŞƎŜ Ǿŀƴ ŀ 

modellezési feladatok iskolai alkalmazásának tervezésénél. 

A Német Alaptanterv (Bildungsstandard) a kompetenciaszintek segítségével állapítja meg az 

egyes kompetenciák esetében, hogy ŀ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ƪƻǊƻǎȊǘłƭȅƻƪ ƳƛƭȅŜƴ ǎȊƛƴǘǊŜ ƪŜƭƭΣ ƘƻƎȅ 

eljussanak.  

A modellezési kompetencia korábbiakban említett megadásánál (Maaß, 2004) részletesebb 

megfogalmazást ad meg Henning és Kaune (2011): 

A modellezési kompetencia alatt értjük a modellezés folyamatára irányuló képességek és 

készségek rendszerét, a folyamatra vonatkozó ismereteket, a matematika alkalmazásának 

metaanalízisére vonatkozó képességet, valamint azt a szándékot hogy mindezen képességek 

és ismeretek egy  valós probléma megoldásához szükséges sokféle szituáció esetében 

bevetésre kerüljenek. A modellezési kompetencia magában foglal így matematikai és 

interdiszciplináris valamint tevékenységekkel kapcsolatos kompetenciákat is. . 

(Henning/Kaune, 2011, 18.o.) 

A kompetenciaszinteket  Henning és Kaune (2011) ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃƪŞǇǇŜƴ ŦƻƎŀƭƳŀȊza meg: 

1. szint. Modellezési folyamat felismerése és megértése 

Å A modellezési folyamat leírásának képessége 

Å A folyamat egyes lépései jellemzésének képessége 

Å A folyamat lépései megkülönböztetésének képessége 

2. szint. Önálló modellkészítés 

Å YǸƭǀƴōǀȊǃ  ƳŜƎƻƭŘłǎƻƪ  ƪŞǎȊƝǘŞǎŞƴŜƪ ƪŞǇŜǎǎŞƎŜ 

Å Képesség arra, hogy a ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ǘŜǊǸƭŜǘŜƛ όŀƭƎŜōǊŀΣ 

geometria..) alkalmazásra kerüljenek a modellezés során 



Å A modellezési folyamat önálló végrehajtásának képessége 

3. szint. aŜǘŀǊŜŦƭŜȄƛƽ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎǊǃƭ 

Å Matematikai alkalmazások akár konkrét problémától független 

értékelési képessége 

Å A modellezési folyamat kritikus értékelésének képessége 

Å A modellezési folyamat értékeléséhez kritériumok 

megfogalmazásának képessége 

!ƘƘƻȊΣ ƘƻƎȅ Ƨƻōōŀƴ ŞǊȊŞƪŜƭƘŜǘǃ ƭŜƎȅŜƴΣ ƳƛƭȅŜƴ ƪƻƳǇƭŜȄŜƪ a 3. szintben megfogalmazottak, 

bemutatásra kerül egy példa ŜƘƘŜȊ ŀ ǎȊƛƴǘƘŜȊ ƪŞǎȊƝǘƘŜǘǃ feladatra: 

±ƛȊǎƎłƭŘ ƳŜƎ ŀ CƻǊƛƴǘ ǾłǎłǊƭƽŞǊǘŞƪŞƴŜƪ ŀƭŀƪǳƭłǎłǘ ŀȊ ŜƭƳǵƭǘ мл ŞǾōŜƴΗ YŜǊŜǎǎ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ 

ƭŜƘŜǘǃǎŞƎŜƪŜǘ ŀ ǾłƭǘƻȊłǎ ōŜƳǳǘŀǘłǎłǊŀ Şǎ ƘŀǎƻƴƭƝǘǎŘ ǀǎǎȊŜ ŜȊŜƪŜǘΗ DƻƴŘƻƭŘ ƳŜƎΣ ƘƻƎȅ 

általában vásárlóérték alakulását milyen módon érdemes bemutatni!  

 

A háromféle kompetenciaszint tanulmányozása azért hasznos, mert így jobban 

łǘƎƻƴŘƻƭƘŀǘƽƪ ŀȊƻƪ ŀ ƭŞǇŞǎŜƪΣ ŀƳŜƭȅŜƪ ǎƻǊłƴ ŜƭƳŞƭȅƝǘƘŜǘǃ ŀ ǘŀƴǳƭƽƪ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ 

ƪƻƳǇŜǘŜƴŎƛłƧŀΦ !Ȋ ŜƎȅŜǎ ǎȊƛƴǘŜƪ ŜƭŞǊŞǎŞƘŜȊ ƪŞǎȊƝǘƘŜǘǃ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ segítségével fokozatosan 

nehezebb modellezéssel kapcsolatos feladatok kerülnek megoldásra. Modellezési feladatok 

ǘŀƴƝǘłǎłƴłƭ łƭǘŀƭłōŀƴ ŎŞƭǎȊŜǊǼ ƛƴƪłōō αlépésenkéntέΣ ŀȊŀȊ ǎȊƛƴǘŜƪ ǎȊŜǊƛƴǘ haladni, bár egyes 

ŜǎŜǘŜƪōŜƴ ŀ ƴŜƘŜȊŜōō ŦŜƭŀŘŀǘƻƪƪŀƭ ǘǀǊǘŞƴǃ ƛƴŘǳƭłǎ is alkalmas lehet. 

¶ Feladat 

Adjon meg feladatokat a Henning és Kaune (2011) által megfogalmazott 3 szinthez. 

M.  

Egyéni, például: 

2.szinthez: 

A Föld térképének felhasználásával add meg, mekkora földterület jut egy-egy 

lakosnak a Földön! Oldd meg a feladatot! Számolj be arról, hogyan gondolkodtál, add 

meg feltételeidet és eredményeidet is. 

 

A NAT 2012-ben ŀ ƘŞǘ ŦŜƧƭŜǎȊǘŜƴŘǃ ǘŜǊǸƭŜǘōŜƴ ƳŜƎŦƻƎŀƭƳŀȊƻǘǘ ǊŞǎȊŦŜƭŀŘŀǘƻƪōŀƴ ƧŜƭŜƴƛƪ ƳŜƎ 

a modellezési kompetencia fejlesztése. ! ƪǀǾŜǘƪŜȊǃƪōŜƴ ŜȊŜƪōǃƭ ƛŘŞȊǸƴƪΥ  

α2.Megismerés 



2.1Tapasztalatszerzés: a tapasztalatok tudatosítása, közlése, rögzítése, jelölése, ezek 

értelmezése, visszaolvasása 

αModellezés; fogalmak, összefüggések megjelenítése.  (7-12) 

Szavakban megfogalmazott helyzetrǃl, történésrǃl készült ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀƛ αǎȊǀǾŜƎέ 

értelmezése. Konkrét matematikai modellek (nyitott mondat, szakaszos ábra stb.) 

értelmezése a modellnek megfelelǃ szöveges feladat alkotásával. (1-12) 

2.2. Képzelet (követǃ, alkotó) 

Matematikai úton megoldható probléma megoldásának elképzelése, becslés, sejtés 

megfogalmazása; megoldás után a képzelt és tényleges megoldás összevetése. 

2.4. Gondolkodás 

Kérdés tartalmának megértése adott tárgyi szituációban és megfogalmazott 

problémában (szituáció, változás, szöveges feladat, egyéb probléma). 

Matematikai modellek megértése (pl. számok, mǼveletek, nyitott mondatok, sorozatok, 

függvények, táblázatok, rajzos modellek, diagramok, gráfok, grafikonok); átkódolás más 

modellbe. Adott modellhez példa, probléma megfogalmazása.έ όb!¢ нлмнΣ) 

 

A нΦм Ǉƻƴǘōŀƴ ŀ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀƛ ƳƻŘŜƭƭ ƳŜƎŀƭƪƻǘłǎŀ łƭƭ ŀ ƪǀȊŞǇǇƻƴǘōŀƴΦ bŜƳŎǎŀƪ ŀ αǎȊǀǾŜƎέ 

matematizálása szerepel, hanem az inverz feladat is: matematikai tartalomhoz szöveg 

készítése. Itt azonban természetesen hagyományos szöveges feladatról van szó. 

A 2.2 esetében a becsléshez és a matematikai megoldáshoz is készülhet modell. 

! нΦп ŜǎŜǘŞōŜƴ ǎȊƛǘǳłŎƛƽǎ ƳƻŘŜƭƭ ŜƭƪŞǎȊƝǘŞǎŞǊǃƭ ƛǎ ǎȊƽ lehet a kérdés tartalmának megértése 

során. A modellek megértése illetve átkódolása az adott szituációhoz adható többféle 

elképzelés ŀƭŀǇƧłƴ ƪŞǎȊƝǘƘŜǘǃ ǘǀōōŦŞƭŜ ƳƻŘŜƭƭ ƭŜƘŜǘǃǎŞƎŞǘ ƪŞǎȊƝǘƛ ŜƭǃΦ 

 

¶ Feladat 
Nézzen utána a matematikával kapcsolatban a NAT 2012 ςben megfogalmazott fejlesztési 

területekben hol és hogyan fogalmazódik még meg a modellezési kompetencia fejlesztése! 

Értelmezze mit is jelentenek ezek a modellezési kompetencia szempontjából! 

M 

! ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ ǘŜǊǸƭŜǘŜƪŜƴΣ ŀȊ ŀƭłōōƛ ŦƻǊƳłƪōŀƴΥ 

3. Az ismeretek alkalmazása: Régebbi ismeretek mozgósítása, összeillesztése, felhasználása 

ǵƧ ƘŜƭȅȊŜǘōŜƴΤ ǎŜƧǘŞǎΣ ŜƭƭŜƴǃǊȊŞǎΦ 

4.Problémakezelés és ςmegoldás 

-Önálló eljárások keresése, megoldási kísérletek, tippelések szabad végzése, összevetése a 

kapott információkkal, a valósággal. 7-8-tól 

-! ǇǊƻōƭŞƳłƘƻȊ ƛƭƭŜǎȊǘƘŜǘǃ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀƛ ƳƻŘŜƭƭ ǾłƭŀǎȊǘłǎŀΣ ƪŜǊŜǎŞǎŜΣ ŀƭƪƻǘłǎŀΦ ό! ǇǊƻōƭŞƳŀ 

részekre bontása; összetett probléma áttekintése. Átfogalmazás más, ismertebb 

problémává; analógia keresése.) 



-Megoldás a matematikai modellen belül. Matematikai modellek (pl. nyitott mondatok, 

gráfok, sorozatok, függvények, függvényábrázolás, számítógépes programok, statisztikai 

ŜƭŜƳȊŞǎŜƪύ ƛǎƳŜǊŜǘŜΣ ŀƭƪŀƭƳŀȊłǎłƴŀƪ ƳƽŘƧŀΣ ƪƻǊƭłǘŀƛ όǇƻƴǘƻǎǎłƎΣ ŞǊǘŜƭƳŜȊƘŜǘǃǎŞƎύΦ 

A-z eredmény vonatkoztatása az eredeti problémára. Az eredmény összevetése a 

ŦŜƭǘŞǘŜƭŜƪƪŜƭΣ ŀȊ ŜƭǃǊŜ ǾŜǘƝǘŜǘǘ ŜǊŜŘƳŞƴƴȅŜƭΣ ŀ ǾŀƭƽǎłƎƎŀƭΣ ƛƭƭŜǘǾŜ ƳŀƎasabb évfolyamokon: 

ŘƛǎȊƪǳǎǎȊƛƽΦ ό! ƭŜƘŜǘǃǎŞƎŜƪ ǎȊłƳōŀǾŞǘŜƭŜΦ ! ŦŜƭǘŞǘŜƭŜƪƪŜƭ Ǿŀƭƽ összevetés során annak 

tudatosítása, hogy miben és hogyan befolyásolják 

a feltételek az eredményt. Ha elhagyjuk, megváltoztatjuk valamelyiket, hogyan módosul a 

megoldás?) 

5. Alkotás és kreativitás 

-aƻŘŜƭƭ ŀƭƪƻǘłǎŀ ƘŜƭȅȊŜǘ ƳŜƎŞǊǘŞǎŞƘŜȊΥ ŜƭƧłǘǎȊłǎΣ ƳƝƳŜƭŞǎΣ ƪŞǇŜƪΣ ŜƎȅǎȊŜǊǼǎƝǘŜǘǘ ƪŞǇŜƪΣ 

ŜƎȅǎȊŜǊǼǎƝǘŜǘǘ ƳƻȊƎŀǘƘŀǘƽ ƪƛǊŀƪłǎƻƪΣ ǎȊŀƪŀǎȊƻǎ łōǊłƪΣ ƎǊłŦƻƪ ƪŞǎȊƝǘŞǎŜ ǇǊƻōƭŞƳŀΣ ǎȊǀǾŜƎŜǎ 

feladat értelmezéséhez. 

-Modell alkotása, értelmezése fogalmakhoz. A természetes szám modellként való kezelése 

(különféle fogalmi tartalmak ς ŘŀǊŀōǎȊłƳΣ ƳŞǊǃǎȊłƳΣ ŞǊǘŞƪƳŞǊǃΣ ƧŜƭ ς szerint), tört szám, 

negatív szám, egész szám, racionális szám modellként való kezelése; számegyenes; az 

ŀǊƛǘƳŜǘƛƪŀƛ ƳǼǾŜƭŜǘŜƪ Ƴƛƴt történések és viszonyok matematikai modelljei; egyenletek, 

ŜƎȅŜƴƭǃǘƭŜƴǎŞƎŜƪΤ ǊŜƭłŎƛƽΣ ŦǸƎƎǾŞƴȅΣ ǎƻǊƻȊŀǘ Ƴƛƴǘ ƳƻŘŜƭƭŜƪΤ łōǊŀΣ ŘƛŀƎǊŀƳ Ƴƛƴǘ ƳƻŘŜƭƭΦ 

6 

сΦн 9ƎȅǸǘǘƳǼƪǀŘŞǎ 

±ƛǘŀƪŞǎȊǎŞƎΣ ƪƛŦŜƧŜȊǃƪŞǎȊǎŞƎ ŦŜƧƭŜǎȊǘŞǎŜΦ !Ȋ ŜƎȅǸǘǘƳǼƪǀŘǃ ǇŀǊǘƴŜǊŜƪ ǊŞǎȊŜǊŜŘƳŞƴȅŜƛƴŜƪ 

érǘŜƭƳŜȊŞǎŜΣ ŞǊǘŞƪŜƭŞǎŜΣ ǀǎǎȊŜǊŜƴŘŜȊŞǎŜΦ 9ƎȅǸǘǘƳǼƪǀŘŞǎ ǇǊƻƧŜƪǘōŜƴΦ 

7. Matematikai tapasztalatszerzés, a matematika épülésének elvei 

Modellek alkotása a matematikán belül; matematikán kívüli problémák modellezése. 9-12 

 

A továbbiakban szó lesz a modellezési feladatok matematika tanításában betöltött 

ǎȊŜǊŜǇŞǊǃƭΣ ƪƛǘŜƪƛƴǘŞǎǎŜƭ ƴŜƳȊŜǘƪǀȊƛ ǘŀǇŀǎȊǘŀƭŀǘƻƪǊŀΦ 

 

aƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ƧŜƭŜƴǘǃǎŞƎŜ 

! ƧŜƭŜƴƭŜƎƛ ƪǳǘŀǘłǎƻƪ ǎȊŜǊƛƴǘ ƴŜƳ ŜƭŜƎŜƴŘǃ ƪƛȊłǊƽƭŀƎ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪłƴ ōŜƭǸƭƛ ƪŞǊŘŞǎŜƪŜǘ ǇŞƭŘłǳƭ 

algebrai átalakításokat végezni, vagy szöveges feladatként kizárólag beöltöztetett 

ŦŜƭŀŘŀǘƻƪŀǘ ǾƛȊǎƎłƭƴƛ ǳƎȅŀƴƛǎ ŀȊ ƝƎȅ ǎȊŜǊȊŜǘǘ ƛǎƳŜǊŜǘŜƪ ǾŀƭƽǎłƎǊŀ ǘǀǊǘŞƴǃ ŀƭƪŀƭƳŀȊłǎŀ 

problematikus (Schukajlow, 2011, Renkl, 1996).  

Az iskolai körülmények között, más szituációban szerzett tudás megmarad ŀȊ αƛǎƪƻƭŀƛ ǘǳŘłǎέ-

nak  (Dobi J./Csapó B., 1998) nem lesz alkalmazásképes, pedig erre lenne szükség. Ezért 

fontosak a valós tartalmú problémafelvetések, amelyek megoldása során a valóság és a 

matematika közötti kapcsolat létrejön. Az ilyen feladatok a tanulóktól nem-sematikus 



gondolkodásmódot, aktív részvételt igényelnekΦ ! ƎƻƴŘƻƭƪƻŘłǎǊŀ ǎŜǊƪŜƴǘǃ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ǾŀƎȅ 

problémák segítségével a tudás felépítésére kerül sor, míg a példafeladatokon vagy minták 

ǎŜƎƝǘǎŞƎŞǾŜƭ ǘǀǊǘŞƴǃ ǘŀƴǳƭłǎ ǎƻǊłƴ ŀ ǘǳŘłǎ ōŜŦƻƎŀŘłǎłǊŀΦ 

Még a ƳŜƎŦŜƭŜƭǃŜƴ ǾłƭŀǎȊǘƻǘǘΣ ƪƻƎƴƛǘƝǾ ŀƪǘƛǾƛǘłǎǘ ƛƎŞƴȅƭǃ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ǎŜƳ ōƛȊǘƻǎƝǘƧłƪ 

ǀƴƳŀƎǳƪōŀƴ ŀ ǘŀƴǳƭłǎ ǎƛƪŜǊŞǘΦ ! ƳŜƎŦŜƭŜƭǃen választott feladatok mellett ezeknek az adott 

körülmények között való alkalmas feldolgozására is szükség van.   

A valóságos helyzeteken alapuló ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ƧŜƭŜƴǘǃǎŞƎŜ a matematika tanításában 

ǀǎǎȊŜŦƻƎƭŀƭƘŀǘƽ ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃƪŞǇǇŜƴΥ 

Egyrészt azért szükségesek, mert megváltoztak az igények, elvárások és ezek teljesítéséhez, 

mint azt a felmérések, kutatások bizonyították (például PISA, magyar kompetenciamérések), 

ŀ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪłƴ ōŜƭǸƭƛΣ ƘŀƎȅƻƳłƴȅƻǎ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ƴŜƳ ŜƭŜƎŜƴŘǃŜƪΦ  

MásrésztΣ ŘŜ ŀȊ ŜƭǃōōƛŜƪǘǃƭ ƴŜƳ ǘŜƭƧŜǎŜƴ ŦǸƎƎŜǘƭŜƴǸƭ felsorakoztatható, az a sok lehŜǘǃǎŞƎ Şǎ 

pozitívum, amely valós tartalmú feladatok alkalmazásában rejlik. Ugyanis ezekben a 

feladatokban  

- a matematika segítségként jelenik meg a világ megértéséhez 

- a valós tartalmak hozzájárulnak különféle matematikai és nem matematikai 

ƪƻƳǇŜǘŜƴŎƛłƪ ŦŜƧƭǃŘŞǎŞƘŜȊΣ ƳŜƎŦŜƭŜƭǃ álláspontok, beállítódások kialakításához,  

- a ƳŀǘŜƳŀǘƛƪłǊƽƭ ŀƭƪƻǘƻǘǘ ƳŜƎŦŜƭŜƭǃ ƪŞǇ ƪƛŀƭŀƪƝǘłǎłƘƻȊΣ Ƴƛƴǘ ǇŞƭŘłǳƭ 

o A matematikai tartalom fontosabb, mint a formalizmus 

o A matematikai gondolatok legalább olyan fontosak, mint a matematikai 

eredmény  

o  A jó matematikai tudás nem hibátlanságot, hanem jó matematikai 

gondolatokat jelent.  

o aƛƴŘƪŜǘǘǃ ŜƎȅŀǊłƴǘ ŦƻƴǘƻǎΥ ŀ ƎƻƴŘƻƭŀǘƻƪ ƳŜƎŦƻƎŀƭƳŀȊłǎŀ Şǎ ŜȊŜƪ ƪǊƛǘƛƪǳǎ 

vizsgálata 

o A matematikai tudást fel kell építeni, nem késztermék 

- segítséget kapnak a tanulók a matematika tanulásához (például: motiváció, 

fogalomalkotás, megértés, tanultak rögzítése terén). 

Modellezési feladatok alkalmazása  

- eǊǃǎƝǘƛ ŀ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪłǾŀƭ ǎȊŜƳōŜƴƛ ǇƻȊƛǘƝǾ ōŜłƭƭƝǘƻǘǘǎłƎƻǘΦ 

- ǎƻǊłƴ ƎȅŀƪǊŀƴ Ǿŀƴ ƭŜƘŜǘǃǎŞƎ arra, hogy a tanulók önálló kreatív munkát végezzenek, 

valamint, hogy fejlesszék problémamegoldó képességüket.  



- során gȅŀƪǊŀƴ Ǿŀƴ ƭŜƘŜǘǃǎŞƎΣ ƘƻƎȅ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪłƴ ōŜƭǸƭƛ ƛƭƭŜǘǾŜ ŀ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀ Şǎ Ƴłǎ 

tárgyak közötti összefüggések megtapasztalására.  

Sokaknak jelentik ilyen feladatok a matematikatanulás ŞǊǘŜƭƳŞǘ ƛǎΣ ƛƭƭŜǘǾŜ ƘƻȊȊłǎŜƎƝǘƘŜǘƛ ǃƪŜǘ 

ahhoz, hogy a matematikatanulásban örömet leljenek. 

Fontosnak tartjuk hangsúlyozni, hogy a valóságközeli, illetve modellezési feladatok nem a 

hagyományos matematikai feladatok helyét akarják átvenni. A gyakorló feladatok körét 

kiegészítve, egy sokolŘŀƭǵōōΣ ǊǳǘƛƴŜƭƧłǊłǎƻƪŀǘ ŞǎǎȊŜǊǼŜƴ Şǎ ƴŜƳ ƪƛȊłǊƽƭŀƎƻǎŀƴ ǘŀƴƝǘƽΣαǘƛǎȊǘŀέ 

matemŀǘƛƪŀƛ ǇǊƻōƭŞƳłƪŀǘ ƛǎ ƳŜƎŦŜƭŜƭǃ szinten tárgyaló matematikatanítás eszköztárának 

fontos részét alkotják. 

¶ Feladat 

Keressen olyan példát, amikor az iskolai matematikatanítás során inkább nem  használna 

modellezési feladatot. 

M. 

Eljárások adott tétel gyakorlására, hiszen a modellezési feladatok komplexebbek, nem 

feltétlenül segítik a szükséges rutin kialakulását. Például tesztfeladatok esetében, 

dolgoȊŀǘǇŞƭŘŀƪŞƴǘ ǎŜƳ ƛƎŀȊłƴ ƧƽƪΣ ōłǊ ŜƭƪŞǇȊŜƭƘŜǘǃ ƳŜƎŦŜƭŜƭǃ ŞǊǘŞƪŜƭŞǎƛ ǊŜƴŘǎȊŜǊ 

kidolgozásával ilyen esetben is ilyen feladat. 

 

Beöltöztetett és valóságközeli feladatok 

A matematika tanításában ǎȊŜǊŜǇƭǃ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ƪǀȊǀǘǘ ƎȅŀƪǊŀƴ ǎȊŜǊŜǇŜƭƴŜƪ ƻƭȅŀƴƻƪΣ ƳŜƭȅŜƪ 

látszólag valós helyzettel kapcsolatosak, de valójában igen távol vannak attól a szituációtól, 

ŀƳŜƭȅŜǘ ǎȊǀǾŜƎŜȊŞǎǸƪ ǎȊŜǊƛƴǘ ŦŜƭƘŀǎȊƴłƭƴŀƪΦ ±ŜƎȅǸƪ ǇŞƭŘłǳƭ ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ ŦŜƭŀŘŀǘƻǘ ŜƎȅ 

régebben elteǊƧŜŘǘŜƴ ƘŀǎȊƴłƭǘ ǘŀƴƪǀƴȅǾōǃƭΥ 

Egy szem kockacukor tömege 3
36

17
ƎΦ CŞƭ ƪƛƭƻƎǊŀƳƳ ŎǳƪƻǊ Ƙłƴȅ ǎȊŜƳΚ IƻƎȅŀƴ ƘŜƭȅŜȊƘŜǘǃ Ŝƭ 

egy téglatest alakú dobozban? 

Rögtön szembeötlik a vegyes tört alakban megadott mennyiség, hiszen ilyen  alakban nem 

szokás tömeget megadni a mindennapi életben.  

5Ŝ ŀ ǎȊƛǘǳłŎƛƽ ǎŜƳ ǘŜƪƛƴǘƘŜǘǃ Ǿŀƭƽǎ ƘŜƭȅȊŜǘƴŜƪΣ ƘƛǎȊŜƴ ŀ ƪƻŎƪŀŎǳƪƻǊ Şǎ ŀ ƘƻȊȊłǘŀǊǘƻȊƽ ŘƻōƻȊ 

ƳŞǊŜǘŞǘ ŦŜƭǘŜƘŜǘǃŜƴ ƛƴƪłōō ǾŀƭŀƘƻƎȅ αǀǎǎȊŜƘŀƴƎƻƭƧłƪέΣ ƳƛƴǘǎŜƳ ƘƻƎȅ ŜƎȅ ƳŜƎƘŀǘłǊƻȊƻǘǘ 

αƪƻŎƪŀƳŞǊŜǘƘŜȊέ ƪŜǊŜǎǎŜƴek dobozt. Ez abból is következik, ƳƛǾŜƭ ƴŞƘłƴȅ αƪƻŎƪŀŎǳƪǊƻǎέ 

dobozt megvizsgálva, ŀ ŘƻōƻȊƳŞǊŜǘŜƪ ƛƎŜƴ ƪǸƭǀƴōǀȊǃŜƪ ǾƻƭǘŀƪΣ ŀƪłǊŎǎŀƪ ŀ ōŜƴƴǸƪ ƭŞǾǃ 



kockacukor darabszáma. Arról nem is beszélve, hogy több kockacukorfajta már egyáltalán 

ƴŜƳ ƪƻŎƪŀ ŀƭŀƪǵΧ 

 NyilvánvaƭƽΣ ƘƻƎȅ ŀ ŦŜƭŀŘŀǘōŀƴ ǎȊŜǊŜǇƭǃ ƘŜƭȅȊŜǘ ŎǎǳǇłƴ ŀōōƽƭ ŀ ǎȊŜƳǇƻƴǘōƽƭ ŞǊŘŜƪŜǎΣ ƘƻƎȅ 

az eredményül kapott 144 szem (12x12) többféleképpen is bontható 3 ǘŞƴȅŜȊǃǎ ǎȊƻǊȊŀǘǊŀΣ 

ƝƎȅ ǘǀōōŦŞƭŜ ŘƻōƻȊōŀƴ ŜƭƘŜƭȅŜȊƘŜǘǃ ŜȊ ŀ ŎǳƪƻǊƳŜƴƴȅƛǎŞƎ. Így tehát a kockacukrok csak 

αƪŜǊŜǘǘǀǊǘŞƴŜǘǸƭέ ǎȊƻƭƎłƭǘakΣ ŀȊŀȊ αōŜǀƭǘǀȊǘŜǘŜǘǘέ ŦŜƭŀŘŀǘǊƽƭ Ǿŀƴ ǎȊƽ. 

! ōŜǀƭǘǀȊǘŜǘŜǘǘ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ƳŜƎƻƭŘłǎŀ ǎƻǊłƴ łƭǘŀƭłōŀƴ ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ п ƭŞǇŞǎ ǎȊŜǊŜǇŜƭΥ мΦ 

hƭǾŀǎłǎΣ ƳŜƎŞǊǘŞǎ нΦ αYƛǀƭǘǀȊǘŜǘŞǎέ оΦ {ȊłƳƻƭłǎ пΦ ! ǎȊłƳƝǘłǎ ŜƭƭŜƴǃǊȊŞǎŜ Şǎ ŀ ǾłƭŀǎȊ 

megadása. Blum (2007) megjegyzi, hogy ennek során gyakorlatilag alig van modellezésre 

ƭŜƘŜǘǃǎŞƎΣ ƘƛǎȊŜƴ ǇŞƭŘłǳƭ ŀ ǎȊƛǘǳłŎƛƽǎ ƳƻŘŜƭƭ Şǎ ŀ Ǿŀƭƽǎ ƳƻŘŜƭƭ ƳŜƎŀƭƪƻǘłsa teljesen 

elmaradΦ Iŀ ŀȊ Ŝƭǃōōƛ ƭŞǇŞǎŜƪŜǘ ŜƎȅōŜǾŜǘƧǸƪ ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŎƛƪƭǳǎǎŀƭΣ ŀƪƪƻǊ ŀ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎ 

folyamatából a megértés, a matematikai modell, illetve a számítás elvégzése marad. Bár a 

modellezési ciklus egy részének alkalmazása révén is modellezési feladatot oldhatunk meg 

ebben az esetōŜƴ ŜǊǊǃƭ ǎȊƽ ǎƛƴŎǎΣ ƘƛǎȊŜƴ nem a valósággal, valós helyzettel kapcsolatos 

feladatokról van szó.  

A beöltöztetett feladatok megoldása során általában kevesebb kompetencia is kerül 

fejlesztésre. 

! ōŜǀƭǘǀȊǘŜǘŜǘǘΣ ǾŀƎȅ ŀƘƻƎȅ ƳŞƎ ƴŜǾŜȊƴƛ ǎȊƻƪǘłƪ αǇǊƻǘƻǘƝǇǳǎέ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ azonban fontosak a 

matematika tanulásában, hiszen alkalmasak például matematikai tartalom 

szövegösszefüggésben való felismerésének, a szöveg megértésének gyakorlására, így ezek is 

hasznos gyakorlófeladatok lehetnek.  

Arra azonban már nem alkalmasak jellegüknél fogva, hogy valódi alkalmazást, életközeli 

helyzetekben való problémamegoldást tanítsanakΣ ƘƛǎȊŜƴ ƳŜǎǘŜǊǎŞƎŜǎ Şǎ ŜǊǃǎŜƴ 

ƭŜŜƎȅǎȊŜǊǼǎƝǘŜǘǘΣ ƴŜƳ Ǌƛǘƪłƴ kimondottan életidegen szituáción alapulnak illetve ilyen 

kérdésfeltevést tartalmaznak.  

Bár így is hozzájárulnak matematikai tudásunkhoz, hiszen például eljárásokat, szövegértést, 

probléma megoldási lépéseket tanulhatunk segítségükkel, mégis fontos tisztázni a 

tanulókkal, hogy ezek nem a matematika mindennapi alkalmazását gyakoroltatják. Ugyanis 

ha beöltöztetett feladatok valódi alkalmazásokként kerülƴŜƪ ǘłǊƎȅŀƭłǎǊŀ ŜǊǃǎƝǘƛƪ ŀ 

matematika és az élet szétválasztását a diákok fejében, hiszen életidegenek. Egyúttal 

felmerülhet a diákokban ŜƎȅ ƻƭȅŀƴ αǾƛƭłƎέ ƭŜƘŜǘǃǎŞƎŜ ƛǎΣ ŀƳƛ ŎǎǳǇłƴ ŀ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀ ƽǊłƴ 

ŞǊǾŞƴȅŜǎΣ ƛŘŜŀƭƛȊłƭǘΣ ǎǃǘ esetenként értelmetlen tárgyakat, helyzeteket használ. Ezáltal 



ŜǊǃǎǀŘƘŜǘ ŀ tanulókban az a gyakran amúgy is ott motoszkáló gondolatot, hogy a 

matematika a gyakorlati élet számára lényegében használhatatlan. 

Szükség van tehát arra, hogy a beöltöztetett feladatoknál tisztázzuk, nem valós 

ŀƭƪŀƭƳŀȊłǎƻƪǊƽƭ Ǿŀƴ ǎȊƽΣ ŜǎŜǘƭŜƎ ƪƛǘŞǊǾŜ ŀǊǊŀ ƛǎΣ ƘƻƎȅ ŀȊ ŀŘƻǘǘ ǎȊǀǾŜƎŜȊŞǎǼ ŦŜƭŀŘŀǘ ƘƻƎȅŀƴ 

alakítható valós tartalmú feladattá, vagy/és ƘƻƎȅŀƴ ŜƎŞǎȊƝǘƘŜǘǃ ƪƛ ƛƭȅŜƴ valós tartalmú 

kérdésekkel.  

!Ȋ Ŝƭǃōōƛ αƪƻŎƪŀŎǳƪǊƻǎέfeladatot ǇŞƭŘłǳƭ ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ ƪŞǊŘŞǎŜƪƪŜl lehet kiegészíteni, és így a 

valós élettel összekötni, de a kiegészítés ǘŜƪƛƴǘƘŜǘǃ akár önálló feladatváltozatnak is a  

ƪƻŎƪŀŎǳƪǊƻǎέ feladathoz. 

±łƭŀǎǎȊ ƪƛ ƪŞǘŦŞƭŜ ƪƻŎƪŀŎǳƪǊƻǎ ŘƻōƻȊǘ Şǎ ƭŜǎȊłƳƻƭǾŀ ŀ ōŜƴƴǸƪ ƭŜǾǃ αƪƻŎƪłƪέ ǎȊłƳłǘ ŀŘŘ ƳŜƎ 

egy kockacukor tömegét az adott dobozban. Gondold meg, hogy ennyi kockacukor számára 

tudsz-Ŝ ƳłǎŦŞƭŜ ƳŞǊŜǘŜȊŞǎǼ ŘƻōƻȊǘ ƧŀǾŀǎƻƭƴƛΦ ±ŀƧƻƴ ŀȊ łƭǘŀƭŀŘ ƪŞǎȊƝǘŜǘǘΣ ǾŀƎȅ ŀ αƎȅłǊƛέ ŘƻōƻȊ 

ƭŜƘŜǘ ŀȊ ŜƭǃƴȅǀǎŜōōΚ YŜǊŜǎǎ ǎȊŜƳǇƻƴǘƻƪŀǘ Şǎ ŜƴƴŜƪ ǎŜƎƝǘǎŞƎŞǾŜƭ ǾłƭŀǎȊƻƭŘ ƳŜƎ ŀ ƪŞǊŘŞǎǘΗ 

¶ Feladatok 

! ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ ŦŜƭŀŘŀǘ ǎȊƛƴǘŞƴ ŜƎȅ nemrég még ŜƭǘŜǊƧŜŘǘŜƴ ƘŀǎȊƴłƭǘ ǘŀƴƪǀƴȅǾōǃƭ ǾŀƭƽΦ 5ǀƴǘǎŜ 

el, hogy valós vagy beöltöztetett szituációról van szó, állítását indokolja! 

 

M. 

A kerettörténet csupán azért kellett, hogy százalékszámítási feladatot kapjanak a gyerekek, 

Şǎ ŀ αƘłǘǘŞǊέ ŞƭŜǘǎȊŀƎǵ ƭŜƎȅŜƴΦ ! ƘŜƭȅȊŜǘ ŀȊƻƴōŀƴ αŞƭŜǘǘǃƭ ǘłǾƻƭƛǊŀέǎƛƪŜǊǸƭǘΣ ƘƛǎȊŜƴ ǾŀƭƽǎȊƝƴǼΣ 

hogy egy családban ŀ ƪƛŀŘłǎƻƪŀǘ ƪǀǊŘƛŀƎǊŀƳƳƻƴ łōǊłȊƻƭƧłƪ ŀȊŞǊǘΣ ƘƻƎȅ Ǿŀƭŀƪƛ Ŝōōǃƭ 



visszaszámolja az egyes tételekre kiadott összegeket. A feladŀǘ ǾƛǎȊƻƴǘ ƎȅŀƪƻǊƭłǎƛ ƭŜƘŜǘǃǎŞƎ 

kördiagrammokon megadott információ olvasásához. 

Ha például egy család (bizonyos feltételek melletti) átlagos kiadásainak ábráját adták volna 

meg és azzal kellene dolgozni, más lenne a helyzet. Ezzel további, például más feltételek 

melletti kiadáscsökkenés/emelkedés kérdés is vizsgálható lenne. 

¶ Feladat 

A fejezetben ǎȊŜǊŜǇƭǃ két αƪƻŎƪŀŎǳƪǊƻǎέ feladatváltozat esetében gondolja meg, hogy milyen 

képességek és ismeretek gyakorlódnak a beöltöztetett változat és milyenek a valóságközeli 

ǾłƭǘƻȊŀǘ ŜǎŜǘŞōŜƴΦ 9Ȋ ǳǘƽōōƛ ǾłƭǘƻȊŀǘ ƳƛŞǊǘ ǘŜƪƛƴǘƘŜǘǃ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘƴŀƪΚ 

M. 

Beöltöztetett feladat: ǎȊǀǾŜƎŞǊǘŞǎΣ ǘŞƎƭŀǘŜǎǘ ǘŞǊŦƻƎŀǘŀΣ ƳǼǾŜƭŜǘŜƪ ǘǀǊǘŜƪƪŜƭΣ łǘǾłƭǘłǎ Ǝ-kg, 

egy szám többféle felbontása szorzatalakra, 

Valós feladatváltozat: ǎȊǀǾŜƎŞǊǘŞǎΣ ƳŜƎƭŜǾǃ ƳƻŘŜƭƭ ŞǊǘŞƪŜƭŞǎŜ- az adott doboz méretezése 

szempontjából, modellkészítés-ŘƻōƻȊƳŞǊŜǘŜȊŞǎΣ ǘŞƎƭŀǘŜǎǘ ǘŞǊŦƻƎŀǘŀΣ ƳǼǾŜƭŜǘŜƪ ǘƛȊŜŘŜǎ 

törtekkel, átváltás g-kg, egy szám többféle felbontása szorzatalakra, kis tömegek 

meghatározásának egy lehetséges módja: nagyobb mennyiség (nagyobb darabszám) 

ŜƎȅǸǘǘŜǎ ǘǀƳŜƎŞōǃƭ. Valós probléma megoldása, fél kg adott darabszámú kockacukor 

mennyiség lehetséges elhelyezése dobozban. 

¶ Feladat 

a) ±łƭŀǎǎȊƻƴ ŜƎȅ ƧŜƭŜƴƭŜƎ ƘŀǎȊƴłƭŀǘōŀƴ ƭŜǾǃ ǘŀƴƪǀƴȅǾŜǘ Şǎ ŀ ǎȊǀǾŜƎŜǎ feladatai között 

keressen beöltöztetett feladatokat. Vizsgálja a tankönyvben a valóságközelinek illetve 

ōŜǀƭǘǀȊǘŜǘŜǘǘƴŜƪ ǘŜƪƛƴǘƘŜǘǃ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ŀǊłƴȅłǘ ƛǎ ƘƻȊȊłǾŜǘǃƭŜƎŜǎŜƴΦ  

b) Válasszon egy 5-10 évvel korábban kiadott olyan tankönyvet, amely hasonló korosztálynak 

készült, mint az a) feladatban használt tankönyv. Végezze el ezen is az ott leírt vizsgálatot. 

Lát-e változást, fogalmazza meg részletesebben tapasztalatait? 

Megjegyzés 

Az a) és b) feladatokra adott válasz függ attól, hogy mennyire tudja szétválasztani ezt a két 

feladattípust, illetve attól is, hogy milyen tankönyveket hasonlít össze. Általában azonban 

ŜƭƳƻƴŘƘŀǘƽΣ ƘƻƎȅ ŀȊ ǳǘƽōōƛ ŞǾŜƪōŜƴ ŞǊŜȊƘŜǘǃ ŀ ǘǀrekvés a tankönyvekben a 

valós/valóságközelibb  alkalmazások szerepeltetésére. 

¶ Feladat 

Az aƭłōōƛ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪŀǘ ƧŜƭƭŜƳŜȊȊŜ ŀ ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ ǎȊŜƳǇƻƴǘƻƪ ǎȊŜǊƛƴǘΥ 



a) nyitott-zárt 

b) valós-beöltöztetett  

1ΦαIŀȊłƴƪōŀƴ ǇŞƴǘŜƪŜƴ ŘŞƭŜƭǃǘǘ ǘǀōōƴȅƛǊŜ ŜǊǃǎŜƴ ŦŜƭƘǃǎ ƭŜǎȊ ŀȊ ŞƎ ŀȊ ƻǊǎȊłƎ ŦŜƭŜǘǘΦ 

YƛǎŜōō ƘƽǎȊłƭƭƛƴƎƽȊłǎǊŀ ƭŜƎŦŜƭƧŜōō Ŏǎŀƪ ŜƭǎȊƽǊǘŀƴΣ ŦǃƪŞƴǘ ŀ ŘŞƭƴȅǳƎŀǘƛ országrészben 

lehet számítani. Délután az északi, északkeleti megyékben elvékonyodik, helyenként 

ŦŜƭǎȊŀƪŀŘƻȊƛƪ ŀ ŦŜƭƘǃȊŜǘΦ ałǎƘƻƭ ǘƻǾłōōǊŀ ƛǎ ǘǵƭƴȅƻƳƽŀƴ ŦŜƭƘǃǎ ƭŜǎȊ ŀȊ ŞƎΦ ! ǎȊŞƭ 

napközben élénk északkeleti lesz. Hajnalban -пΣ м Ŧƻƪ ǾłǊƘŀǘƽΦ ! ƘǃƳŞǊǎŞƪƭŜǘ 

csúcsértéke -мΣ п Ŧƻƪ ƪǀȊǀǘǘ ŀƭŀƪǳƭΦ YŞǎǃ ŜǎǘŜ -4, 1 fok lesz. Minimum: -4, 1 Maximum:  

-мΣ пέ όCƻǊǊłǎΥ ƛŘƻƧŀǊŀǎΦƻǊƛƎƻΦƘǳύ 

aƛƭȅŜƴ ŞǊŘŜƪŜǎǎŞƎŜƪŜǘ ƭłǘǎȊ нллуΦлмΦнфΦ ǾłǊƘŀǘƽ ƘǃƳŞǊǎŞƪƭŜǘŀƭŀƪǳƭłǎłōŀƴΚ 

M. 

Valós, inkább zárt feladatΦ ;ǊŘŜƪŜǎǎŞƎƪŞƴǘ ŜƳƭƝǘƘŜǘǃ ŀ ƳŜƎŀŘƻǘǘ ƘǃƳŞǊǎŞƪƭŜǘƛ 

értékek alakulása (ellentett). 

2.Az egyik joghurt fajtát négyes csomagokban is árulják. Egy színes matrica hirdeti a 

csomagon az árát: dobozonként csak 56 Ft. Ha két csomagot veszel, mennyi az ára? 

M.  

Ilyen akció ismert, így valós a helyzet és zárt a feladat. 

3.Orosházán 2008. augusztus 20-án huszonöt méter hosszú kenyeret sütöttek, amit 

kétezer szeletre vágtak fel.  

Milyen széles lehetett egy-egy szelet? 

M.  

Valós, inkább zárt feladat. Ha feltételezzük, hogy minden szelet közel azonos 

ǎȊŞƭŜǎǎŞƎǼΦ 5Ŝ ƪŞǎȊƝǘƘŜǘǃ ǘǀōōŦŞƭŜ ŦŜƭǾłƎłǎƛ ƳƽŘ ƛǎΣ Ƙŀ ƛƭȅŜƴǊŜ ƎƻƴŘƻƭǳƴƪΣ ŀƪƪƻǊ 

nyitott feladatról van szó. 

пΦ 9Ǝȅ ƪƛǎǾłǊƻǎ рнсΣр Ƴ ƘƻǎǎȊǵ ŦǃǳǘŎłƧłƴŀƪ ǎȊŞƭŞƴ ŦŀŎǎŜƳŜǘŞƪŜǘ ǸƭǘŜǘƴŜƪΦ Iłƴȅ ŦłǊŀ 

van szükség, ha 9 m-enként ültetnek egy fát? 

M.  

A feladat klasszikus beöltöztetett, zárt feladat.  

4.Tudod, hogy legalább másfél liter folyadékot meg kellene innod naponta, mennyit 

ittál ma? ς Kérdezte Lillát édesanyja estefelé. Szerintem minden rendben, hangzott a 

válasz. Sejtettem, hogy meg fogod kérdezni, ezért megszámoltam, hogy 4 pohár vizet, 

1 pohár tejet és egy bögre teát ittam ma. Szerintem elég folyadékot ittam. 



aƛ ŀ ǾŞƭŜƳŞƴȅŜŘ ŜǊǊǃƭΚ 

M.  

Ha 1 pohár folyadék 2 dl-ƴŜƪ ǾŜƘŜǘǃΣ м ōǀƎǊŜ ǘŜŀ ƪǀǊǸƭōŜƭǸƭ нΣр ŘƭΣ мƭ Şǎ нΣр Řƭ Ǿƻƭǘ ŜȊ 

összesen. Mindenképpen kellene még legalább 1 pohár folyadék. A helyzet valós, ha 

ǊŜƴŘǎȊŜǊŜǎŜƴ ǾƛǎǎȊŀǘŞǊǃ ǘŞƳŀ [ƛƭƭłŞƪƴłƭ ŀ ŦƻƭȅŀŘŞƪƛǾłǎΣ ƪǸƭǀƴōŜƴ ƴŜƳ ǾŀƭƽǎȊƝƴǼΣ ƘƻƎȅ 

a leányzó megjegyzi, mennyit ivott. A jelzett pohár illetve bögretérfogatok helyett 2,5 

dl-es pohárral és 3 dl-es bögrével is lehet számolni, ekkor viszont már megvolt a 

másfél liter folyadék. A válasz láthatóŀƴ ŀ ŦŜƭǘŞǘŜƭŜƪǘǃƭ ŦǸƎƎǀǘǘ, nyitott feladatról van 

szó. 

5.A müzliszelet ára 4 darabtól darabja 64 Ft helyett 50Ft. Olvasható egy 2009-es 

akcióban. 

Szerinted mennyit lehet így megtakarítani? 

Hány darabot érdemes vásárolni? 

M. 

9ƭǃǎȊǀǊ ǎȊłƳƝǘǎǳƪ ƪƛΣ ƘƻƎȅ п Řō ŜǎŜǘŞƴ ƳŜƴƴȅƛ ŀ ƳŜƎǘŀƪŀǊƝǘłǎΥ 

Ez történhet így: 4x64 - 4x50=56Ft, vagy így 4(64-50)=56 Ft mind a kétféle 

ƭŜƘŜǘǃǎŞƎǊŜ ŞǊŘŜƳŜǎ ƪƛǘŞǊƴƛΣ Ƙŀ ŀ ǘŀƴǳƭƽƪ ƴŜƳ ƛǎ αƘƻȊȊłƪέ ŀ ƪŞǘŦéle megoldást. 

Ezután számolhatunk tovább és meggondolható, hogy például hány darab vásárlása 

esetén hányat tudnánk még venni a nem akciós esethez képest. Itt többféle számítás 

ƛǎ ǾŞƎŜȊƘŜǘǃΦ 

A második kérdés arra irányul, hogy szakadjunk el az akció vonzásától és gondoljuk 

meg például, mennyire van szükségünk, egyáltalán szeretjük-e ezt a terméket.  

Az akció létezett, tehát valós, nyiǘƻǘǘ ŦŜƭŀŘŀǘǊƽƭ Ǿŀƴ ǎȊƽΣ ŘŜ ƳƛǾŜƭ Ƙŀǎƻƴƭƽ ƧŜƭƭŜƎǼ 

ŀƪŎƛƽ Ǿŀƭƽǎ ƘŜƭȅȊŜǘōŜƴ ƛǎ ŜƭƪŞǇȊŜƭƘŜǘǃΣ ƝƎȅ ha nem is tudtunk róla, akkor is 

valóságközeli feladatról van szó..  

сΦ α9Ǝȅ ǾǀŘǀǊōŜƴ ƪōΦ сΣр ƪƎ ƴŀǊŀƴŎǎ ǾŀƴΣ ŀ ǾǀŘǀǊ ŀƧłƴŘŞƪΦ !Ȋ łǊŀ фффΦ- azaz kb. 

мроΣсф CǘκƪƎέ ƻƭǾŀǎƘŀǘƧǳƪ ŀ Ƙƛrdetésben, 2009 januárjában.. 

Mi a megjegyzésed ezzel kapcsolatban? 

M.  

Ismert akció, egy/több nagyobb élelmiszeráruházlánc évek óta meghirdeti, csak a 

narancs ára változik. Mivel többféle helyes megjegyzés is lehet ezért nyitott feladat..  

Megjegyzés: 



! ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ ƪŀǇŎǎłƴ ŀȊ ƛǎ ƭłǘǎȊƛƪΣ ƘƻƎȅ ƴŜƳ ƭŜƘŜǘ ƳƛƴŘƛƎ ŜƎȅŞǊǘŜƭƳǼŜƴ ŜƭŘǀƴǘŜƴƛ ŜƎȅ 

feladatról, hogy beöltöztetett vagy valós tartalmú-ŜΣ ǎǃǘ ŀȊ ƛǎ ŞǊǘŜƭƳŜȊŞǎ ƪŞǊŘŞǎŜΣ ƛŘǃƴƪŞƴǘΣ 

hogy zárt vagy nyitott egy feladat. 

 

 

Valóságközeli feladatok készítése 

Valós szituációt feldolgozó, de különösen modellezési feladatok alkalmazásával kapcsolatban 

ƎȅŀƪǊŀƴ ƘƻȊȊłƪ ŦŜƭ ŜƭƭŜƴŞǊǾƪŞƴǘΣ ƘƻƎȅ ƴŜƳ łƭƭ ǊŜƴŘŜƭƪŜȊŞǎǊŜ ŜƭŜƎŜƴŘǃ ŦŜƭŀŘŀǘΦ !Ȋ ǳǘƽōōƛ 

ƛŘǃōŜƴ ƳŀƎȅŀǊ ƴȅŜƭǾŜƴ ƛǎ ƳŜƎƧŜƭŜƴǘek ƻƭȅŀƴ ŦŜƭŀŘŀǘƎȅǼƧǘŜƳŞƴȅek, amely általános és 

középiskolások számára készült valóságközeli illetve modellezési feladatokat tartalmaz. 

Ilyenek a jegyzet irodalomjegyzékében is találhatók. 

De a készen található feladatoƪƻƴ ǘǵƭƳŜƴǃŜƴ ǎȊłƳƻǎ ŦŜƭŀŘŀǘ készíthetǃ isΣ ƪǸƭǀƴōǀȊǃ 

módokon. A készített ŦŜƭŀŘŀǘƻƪƴŀƪ ƴŀƎȅ ŜƭǃƴȅŜΣ ƘƻƎȅ ŀȊ ŀŘƻǘǘ ǘŀƴǳƭƽŎǎƻǇƻǊǘǊŀΣ ŀŘƻǘǘ 

ƘŜƭȅȊŜǘŜƪǊŜΣ ŀƪǘǳŀƭƛǘłǎƻƪǊŀ ƛƭƭŜǘǾŜ ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀƛ ǘŀǊǘŀƭƳŀƪǊŀ αǎȊŀōƘŀǘƽƪέΦ ;ǊŘŜƳŜǎ 

megjegyezni, hogy nemcsak tanár készítheti ezeket diákjai számára, hanem ebbe a munkába 

diákok is bevonhatók. PŞƭŘłǳƭ ǘŀƴłǊ łƭǘŀƭ ŜƭǃƪŞǎȊƝǘŜǘǘ ƛƴŦƻǊƳłŎƛƽǎ ŀƴȅag segítségével vagy 

ŀƪłǊ łƭǘŀƭǳƪ ƎȅǼƧǘǀǘǘ ŀƴȅŀƎƻƪ ƪǸƭǀƴŦŞƭŜ ƳƽŘƻƴ Ǿŀƭƽ ŦŜƭƘŀǎȊƴłƭłǎłǾŀƭΦ 

Feladatkészítés ƪǸƭǀƴōǀȊǃ ƛƴŦƻǊƳłŎƛƽǎ ŀƴȅŀƎƻƪ ŦŜƭƘŀǎȊƴłƭłǎłǾŀƭ 

Sokféle módon juthatunk olyan szituációkhoz, információkhoz, amelyek alkalmasak 

valóságközeli feladatkészítésre. A téma sokszor az utcán (interneten) hever, csak észre kell 

venni. A teljesség igénye nélkül bemutatunk néhány példát (kedvcsinálónak). Ezek 

segítségével látható az is, hogy milyen változatos témájú és matematikai tartalmú feladatok 

ƪŞǎȊƝǘƘŜǘǃƪ. 

1. Példa 

LƴǘŜǊƴŜǘŜƴ ƎȅǼƧǘǀǘǘ ŀƴȅŀƎōƽƭ 

! ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ ƛƎŞƴȅŜǎ ƪƛǾƛǘŜƭǼ ŦŜƭŀŘŀǘƻǘ ŜƎȅŜǘŜƳƛ ƘŀƭƭƎŀǘƽ ƪŞǎȊƝǘŜǘǘŜ2. A matematikai 

tartalom lényegében kör kerületének kiszámítása, de más ismeretekre is szükség van. 

                                                           
2
 Csatári Tamara feladata 

Forrás:  

 http://hu.wikipedia.org/wiki/Sherman_t%C3%A1bornok_f%C3%A1ja   
 

 



 

2. Példa 

Tankönyvi feladatból 

! ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ tankönyvi feladat felhasználásával többféle valóságközeli feladat is készülhet: 

Rómeó és Júlia találkoznak. Amikor megpillantják egymást, távolságuk 60 méter.. 

Természetesen azonnal elkezdenek egymás felé szaladni: Rómeó 5 m/s sebességgel, Júlia 3 

m/s sebességgel. Hány másodperc elteltével érkeznek meg egymáshoz? 

- Gondolja meg mennyire reális a feladat szituációja! 

- Rómeó és Júlia alkonyatkor találkoznak. Amikor megpillantják egymást, 

természetesen futni kezdenek egymás felé. Hány másodperc elteltével érkeznek meg 

egymáshoz? 

- Rómeó az egy kerti 50 méteres úszómedence egyik végénél áll és szomorúan nézi a 

vizet. Mikor felpillant a medence másik végénél Júliát látja meg, aki felé tart. Ekkor 

mindketten futni kezdenek egymás felé. Hány másodperc elteltével érkeznek meg 

egymáshoz? 

Az eredeti feladat nyilvánvalóan αbeöltöztetettέ feladat, hiszen a találkozáskor nem mérték 

le az egymástól való távolságot, és azt is meg kell gondolni, hogy a jelzett sebességek 

reálisak-ŜΦ ! ƳŀǘŜƳŀǘƛƪŀƛ ǘŀǊǘŀƭƻƳ ǘŜƪƛƴǘŜǘŞōŜƴ ŜƎȅǎȊŜǊǼ ƳƻȊƎłǎƛ ŦŜƭŀŘŀǘǊƽƭ Ǿŀƴ ǎȊƽΦ 



!Ȋ Ŝƭǎǃ ƪƛŜƎŞǎȊƝǘǃ feladat reflektáló típusú, a feladatban már ƳŜƎŦƻƎŀƭƳŀȊƻǘǘ αvalós 

ƳƻŘŜƭƭǘέ ǾƛȊǎƎłƭƧŀΣ ƳƝƎ ŀ Ƴłǎƛƪ ƪŜǘǘǃōŜƴ ƳłǊ ƳƻŘŜƭƭŜȊŞǎǊǃƭ Ǿŀƴ ǎȊƽΣ ǾŀƭƽǎłƎƪǀȊŜƭƛ 

szituációban.  

3. Példa 

Reklámanyag felhasználásával 

! ƪǀǾŜǘƪŜȊǃ ƪŞǇ nem is olyan régen a Budapesti Metró egyik állomásán készült, várakozás 

közben. 

 

! ƎȅŀƴŀƪǾƽ ǾłǎłǊƭƽ ǇŞƭŘłǳƭ ŜƭƭŜƴǃǊƛȊƘŜǘƛ ŀȊ ŀŘŀǘƻƪ ƘŜƭȅŜǎǎŞƎŞǘ ŀ ǊŜƪƭłƳƻƴΥ 

- Számolj utána, hogy helyesen számoltak-e, amikor a feliratot elkészítették. Ha nem, 

tégy javaslatot a javításra. 

A reklámokkal kapcsolatban sok hasonló feladat megfogalmazható. Fontos, hogy ne csak 

kritika érje az esetleg rosszul kiszámított és/vagy felírt számadatokat, hanem javaslat is 

készüljön a kijavításra. ! ǊŀŎƛƻƴłƭƛǎ ǎȊłƳƻƪƪŀƭ ǾŞƎȊŜǘǘ ƳǼǾŜƭŜǘŜƪ ƎȅŀƪƻǊƭłǎłƘƻȊ Ƨƽƭ 

alkalmazható. 

4. Példa 

Újságcikket, rövidhírt alapul véve  

jǊƛłǎ ŎƛǇǃ 5ŜōǊŜŎŜƴōŜƴ 

! ǾƛƭłƎ ƭŜƎƴŀƎȅƻōō ŦŞǊŦƛ ŦŞƭŎƛǇǃƧŞǘ ƪŞǎȊƝǘŜǘǘŜ Ŝƭ ŀ ŘŜōǊŜŎŜƴƛ YƻǾłŎǎ WƽȊǎŜŦ ŎƛǇŞǎȊƳŜǎǘŜǊΣ ŀ 

217-Ŝǎ ƳŞǊŜǘǼΣ ǘǀōō Ƴƛƴǘ сл ƪƛƭƻƎǊŀƳƳ ǎǵƭȅǵ ƭłōōŜƭƛǘ ƴŜƳǊŞƎ Ƴǳǘŀǘǘłƪ ōŜ ŀ ŘŜōǊŜŎŜƴƛ 

Aranybika Szálló halljában. Kovács József elmondta: a munkával 43 nap alatt, összesen 345 

óra ráfordítással készült el. - A 217-Ŝǎ ƴŀƎȅǎłƎǵ ŎƛǇǃ ōŜƭǎǃ ƳŞǊŜǘŜ мпр ŎŜƴǘƛƳŞǘŜǊΣ ƪǸƭǎǃ 

mérete 152 centiméter, súlya a kaptafával együtt 65 kilogramm - mondta a mester. 

¢łƧŞƪƻȊǘŀǘłǎŀ ǎȊŜǊƛƴǘ ŀ ŎƛǇǃƘǀȊ нΣпр ƴŞƎȅȊŜǘƳŞǘŜǊ ŦŜƭǎǃǊŞǎȊ-ōǃǊǘΣ нΣу ƴŞƎȅȊŜǘƳŞǘŜǊ 

ōŞƭŞǎōǃǊǘΣ нΣо ƴŞƎȅȊŜǘƳŞǘŜǊ ōŞƭŞǎǾłǎȊƴŀǘ ƘŀǎȊƴłƭǘ ŦŜƭΣ ŀ пΣр ŎŜƴǘƛƳŞǘŜǊ ǾŀǎǘŀƎǎłƎǵ ǘŀƭǇ мс 



ƪƛƭƻƎǊŀƳƳƻǘ ƴȅƻƳΦ ! ŎƛǇǃ ŜƭƪŞǎȊƝǘŞǎŞƘŜȊ мл ƪƛƭƻƎǊŀƳƳ ǊŀƎŀǎȊǘƽŀƴȅŀƎΣ н ƪƛƭƻƎǊŀƳƳ 

bognárszeg, 0,2 kg faszeg, 247 darab réȊǎȊŜƎΣ ут ƳŞǘŜǊ ŦƻƴŀƭΣ ƪŞǘ ŘƻōƻȊ ŎƛǇǃƪǊŞƳ Şǎ н ŘƻōƻȊ 

talpfesték kellett.      Forrás: Bányavidéki Új Szó   2002 április 

Lehetséges feladatok például: 

1. aŞǊŘ ƭŜΣ Ƙłƴȅ ŎŜƴǘƛǎ ŀ ¢Ŝ ƭłōŀŘΣ ǎȊłƳƻƭŘ ƪƛΣ Şǎ ƎƻƴŘƻƭŘ ƳŜƎΣ Ƙłƴȅŀǎ ƳŞǊŜǘǼ ƭŜƴƴŜ ŀȊ 

ƽǊƛłǎŎƛǇǃΗ YŞǊŘŜȊŘ ƳŜƎ ƴŞƘłƴȅ ƻǎȊǘłƭȅǘłǊǎŀŘ ŎƛǇǃƳŞǊŜǘŞǘ Şǎ ƭłōƘƻǎǎȊłǘ ƛǎΣ Şǎ 

ƘŀǎƻƴƭƝǘǎŘ ǀǎǎȊŜ ŀȊ Ŝƭǃōōƛ ǎȊámítással kapható eredményeket! 

2. !Ȋ Ŝƭǃōōƛ ƴȅƛǘƻǘǘŀōō ƳŜƎŦƻƎŀƭƳŀȊłǎōŀƴΥ Iłƴȅŀǎ ƳŞǊŜǘƴŜƪ ŦŜƭŜl ƳŜƎ ŜȊ ŀ ŎƛǇǃΚ 

3. Nyomozz utána az interneten, hogy mennyi lehetett kb. Kovács József anyagköltsége. 

wŀŎƛƻƴłƭƛǎ ǎȊłƳƻƪƪŀƭ ǾŞƎȊŜǘǘ ƳǼǾŜƭŜǘŜƪΣ ŜƎȅŜƴŜǎ ŀǊłƴȅƻǎǎłƎ ƎȅŀƪƻǊƭłǎłƘƻȊ ŀƧłƴƭƘŀǘƽ 

ŜƭǎǃǎƻǊōŀƴΦ 

5.Példa 

Saját napi tapasztalat (kép) felhasználásával 

 

 

 

Ezeket a joghurtakciókat évekkel 

ŜȊŜƭǃǘǘ ƪǀȊŜƭ ŀȊƻƴƻǎ ƛŘǃōŜƴ Ƙƛrdették 

meg. 

Mindkét akció egy-egy poharát oldalról 

ƛǎ ƭŜŦŞƴȅƪŞǇŜȊǘǸƪΦ ! ŦŜƭǎǃ nyolcpoharas 

akció pohara a baloldali képen, a 

négypoharasé a jobboldalin látható. 

 

 

 !Ȋ ŞƭŜǎ ǎȊŜƳǼ ǾłǎłǊƭƽ ǎƻƪ Ƙasonló jelenséget észrevehet és felhasználhat 

αŀƭŀǇŀƴȅŀƎǳƭέ ŦŜƭŀŘŀǘƻƪ készítéséhez. 


